
14 The best of Algebra 2024

Řešeńı
Cvičeńı 22. a 23. května, verze ze dne 27. května 2024.

Ćıle cvičeńı: Semestr zakonč́ıme hitparádou největš́ıch početńıch zážitk̊u letošńıho kurzu algebry,
které si chceme, můžeme a muśıme zopakovat.

Úlohy, které si chceme znovu vyřešit:

Úloha 14.1. Najděte nějaké celoč́ıselné řešeńı rovnice 1023x+ 96y = 18.

Řešeńı. Úloha 1.3.

Úloha 14.2. Dělte se zbytkem polynomy xn − 1 a xm − 1 v oboru Z[x].

Řešeńı. Úloha 3.1(d).

Úloha 14.3. Najděte největš́ı společné dělitele NSD(3 + 4i, 7 + 2i) v oboru Z[i].

Řešeńı. Úloha 4.2(b).

Úloha 14.4. Rozmyslete si, proč je polynom 10
17
x8+5x6+ 9

2
x5− 12x4+ 4

3
x− 6 ireducibilńı v oboru

Q[x].

Řešeńı. Úloha 5.4(d)

Úloha 14.5. Zkonstruujte kořenové nadtěleso polynomu x3 + x + 1 nad Z2. Uvědomte si, že je
těleso dokonce rozkladové a polynom nad ńım rozložte na lineárńı členy.

Řešeńı. Úloha 6.5(b).

Úloha 14.6. Dokažte, že jsou izomorfńı tělesa Q[α]/(α3 − 2) a Q( 3
√
2).

Řešeńı. Úloha 7.2(a).

Úloha 14.7. Najděte všechny generátory cyklické grupy Z∗
7.

Řešeńı. Úloha 9.4(b).

Úloha 14.8. Jaké jsou možné faktorgrupy grupy S3?

Řešeńı. Úloha 11.2.

Úloha 14.9. Spočtěte stupeň rozš́ı̌reńı [Q( 3
√
3,
√
3) : Q].

Řešeńı. Úloha 12.5.

Úloha 14.10. Spoč́ıtejte Galoisovu grupu Gal(U/Q), je-li U rozkladové nadtěleso polynomu x4−2.

Řešeńı. Úloha 13.2(b).

A na úplný závěr kontrolńı otázka

Úloha 14.11. Který z př́ıklad̊u se v zadáńı žádného cvičeńı p̊uvodně nevyskytoval?
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