17. prednaska, 16.4.2020



Necht a,b € R,a< b, af € R(|a, b]).

DA



Véta 9.12
Necht a,b € R,a< b, af € R([a, b]). Pak |f| € R([a, b])

a plati
b b
/ f(x) o] < / 17(x)] .
a a




[a, b],

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

«0O0>» «F)>r « =

<

DA



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu
[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |[f| —inf |f| < supf —inff.
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Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |[f| —inf |f| < supf —inff.
! ! ! !

Nerovnost ovéfime nasledovné.



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |[f| —inf |f| < supf —inff.
! ! ! !

Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0.



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |f| — ir}f |f| <supf— ir}f f.
I i
Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0. Pak

pouzitim definice suprema a infima nalezneme x,y € |
takova, zZe

H(y)] < inf [f] + 1
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Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |f| — ir}f |f| <supf— ir}f f.
I i
Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0. Pak

pouzitim definice suprema a infima nalezneme x,y € |
takova, zZe

W)l < inflfl+n a [f(x)] = sup|f| —n.

Pak mame

sup |f| — inf |f]
| /



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati
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Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |f| — ir}f |f| <supf— ir}f f.
I i
Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0. Pak

pouzitim definice suprema a infima nalezneme x,y € |
takova, zZe

W)l < inflfl+n a [f(x)] = sup|f| —n.

Pak mame
sulplf\ —inf[f| < [fC)] +n = [f(y)[+n



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |f| — ir}f |f| <supf— ir}f f.
I i
Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0. Pak

pouzitim definice suprema a infima nalezneme x,y € |
takova, zZe

W)l < inflfl+n a [f(x)] = sup|f| —n.

Pak mame
SL;plf! —inf |[f| < |FOO] +n—[f(y)[ +n



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |f| — ir}f |f| <supf— ir}f f.
I i
Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0. Pak

pouzitim definice suprema a infima nalezneme x,y € |
takova, zZe

W)l < inflfl+n a [f(x)] = sup|f| —n.

Pak mame
sup [l =inf [ < [FOO)] 0= [fW)] +n = [FO)] = [F(¥)] +2n



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |f| — ir}f |f| <supf— ir}f f.
I i
Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0. Pak

pouzitim definice suprema a infima nalezneme x,y € |
takova, zZe

W)l < inflfl+n a [f(x)] = sup|f| —n.

Pak mame
sup [l =inf [ < [FOO)] 0= [fW)] +n = [FO)] = [F(¥)] +2n

< [f(x) = f(y)l +2n



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |f| — ir}f |f| <supf— ir}f f.
I i
Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0. Pak

pouzitim definice suprema a infima nalezneme x,y € |
takova, zZe

W)l < inflfl+n a [f(x)] = sup|f| —n.

Pak mame
sup [l =inf [ < [FOO)] 0= [fW)] +n = [FO)] = [F(¥)] +2n

< |f(x) —f(y)|+2n < SLIIpf— ir}ff+277.



Dukaz véty 9.12

Funkce f je riemannovsky integrovatelna na intervalu

[a, b], takZe je omezena na [a, b], a tedy i |f| je omezena
na [a, b).

Pro libovolny neprazdny interval I C [a, b] plati

sup |f| — ir}f |f| <supf— ir}f f.
I i
Nerovnost ovéfime nasledovné. Zvolme n > 0. Pak

pouzitim definice suprema a infima nalezneme x,y € |
takova, zZe

W)l < inflfl+n a [f(x)] = sup|f| —n.

Pak mame
sup [l =inf [ < [FOO)] 0= [fW)] +n = [FO)] = [F(¥)] +2n

< |f(x) —f(y)|+2n < SLIIpf— ir}ff+277.



Zvolme ¢ > 0.



Zvolme ¢ > 0. Pouzijeme Vétu 9.5 pro funkci f a
nalezneme déleni D intervalu [a, b] splnujici
S(f,D) — S(f, D) < e.



Zvolme ¢ > 0. Pouzijeme Vétu 9.5 pro funkci f a
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S(f, D) — S(f, D) < . Z jiz dokazané nerovnosti plyne, ze

S(f|, D) - S(f|, D)



Zvolme ¢ > 0. Pouzijeme Vétu 9.5 pro funkci f a
nalezneme déleni D intervalu [a, b] splnujici
S(f, D) — S(f, D) < . Z jiz dokazané nerovnosti plyne, ze

S(/f|. D) - S(/f|. D) < S(f, D) - S(f, D)



Zvolme ¢ > 0. Pouzijeme Vétu 9.5 pro funkci f a
nalezneme déleni D intervalu [a, b] splnujici
S(f, D) — S(f, D) < . Z jiz dokazané nerovnosti plyne, ze

S(/f|. D) - S(/f|. D) < S(f, D) - S(f, D) < e.



Zvolme ¢ > 0. Pouzijeme Vétu 9.5 pro funkci f a
nalezneme déleni D intervalu [a, b] splnujici

S(f, D) — S§(f, D) < e. Zjiz dok&dzané nerovnosti plyne, ze
(|, D) — S(If|. D) < S(f, D) — S(f. D) < c.
Podle Véty 9.5 je tedy |f| € R(][a, b]).



Zvolme ¢ > 0. Pouzijeme Vétu 9.5 pro funkci f a
nalezneme déleni D intervalu [a, b] splnujici

S(f, D) — S§(f, D) < e. Zjiz dok&dzané nerovnosti plyne, ze
(|, D) — S(If|. D) < S(f, D) — S(f. D) < c.

Podle Véty 9.5 je tedy |f| € R([a, b]). Zbyvéa odvodit
prisluSnou nerovnost.



Pro kazdé déleni D' intervalu [a, b] plati

/b f(x)dx < S(f,D') < S(|f|, D),



Pro kazdé déleni D' intervalu [a, b] plati

/b f(x)dx < S(f,D') < S(|f|, D),

/ab f(x)dx < /ab |f(x)|dx.

a tedy



Pro kazdé déleni D' intervalu [a, b] plati

/b f(x)dx < S(f,D') < S(|f|, D),

/ab f(x)dx < /ab |f(x)|dx.

Funkce —f je riemannovsky integrovatelna podle
Véty 9.9.

a tedy



Pro kazdé déleni D' intervalu [a, b] plati

/b f(x)dx < S(f,D') < S(|f|, D),

/ab f(x)dx < /ab |f(x)|dx.

Funkce —f je riemannovsky integrovatelna podle
Véty 9.9. Pak

—/ab f(x)dx

a tedy



Pro kazdé déleni D' intervalu [a, b] plati

/b f(x)dx < S(f,D') < S(|f|, D),

/ab f(x)dx < /ab |f(x)|dx.

Funkce —f je riemannovsky integrovatelna podle
Véty 9.9. Pak

_ /ab F(x) dx = /ab(—f(x))dx

a tedy



Pro kazdé déleni D' intervalu [a, b] plati

/b f(x)dx < S(f,D') < S(|f|, D),

/ab f(x)dx < /ab |f(x)|dx.

Funkce —f je riemannovsky integrovatelna podle
Véty 9.9. Pak

_/abf(x)dx:/ab(—f(x))dxg/abl—f(X)ldX

a tedy



Pro kazdé déleni D' intervalu [a, b] plati

/b f(x)dx < S(f,D') < S(|f|, D),

/ab f(x)dx < /ab |f(x)|dx.

Funkce —f je riemannovsky integrovatelna podle
Véty 9.9. Pak

—/bf(x)dx:/b(—f(x))dxg/b|—f(x)|dx:/b|f(x)|dx.
0

a tedy



Véta 9.13 (derivace funkce horni meze)

Necht J C R je nedegenerovany interval a f je funkce
definovana na J splriujici f € R([a, b]) pro kaZzdé a, b € J.



Véta 9.13 (derivace funkce horni meze)

Necht' J C R je nedegenerovany interval a f je funkce
definovana na J splriujici f € R([a, b]) pro kaZzdé a, b € J.
Necht ¢ € J.



Véta 9.13 (derivace funkce horni meze)

Necht J C R je nedegenerovany interval a f je funkce
definovana na J splriujici f € R([a, b]) pro kaZzdé a, b € J.
Necht ¢ € J. Definujeme funkci F na J predpisem

F(x) = / () dt, xed.



Véta 9.13 (derivace funkce horni meze)

Necht J C R je nedegenerovany interval a f je funkce
definovana na J splriujici f € R([a, b]) pro kaZzdé a, b € J.
Necht ¢ € J. Definujeme funkci F na J predpisem

F(x) = / () dt, xed.

Potom plati:
(@) F je spojita na J,



Véta 9.13 (derivace funkce horni meze)

Necht J C R je nedegenerovany interval a f je funkce
definovana na J splriujici f € R([a, b]) pro kaZzdé a, b € J.
Necht ¢ € J. Definujeme funkci F na J predpisem

F(x) = / () dt, xed.

Potom plati:
(@) F je spojita na J,

(b) jestlize xy je vnitinim bodem intervalu J a funkce f je
spojita v Xy, pak F'(xo) = f(xo).



(a) Necht' y, € J neni pravy krajni bod J.

DA



(a) Necht' y, € J neni pravy krajni bod J.Dokazeme, ze

Jim F(y) = F().

DA



(a) Necht' y, € J neni pravy krajni bod J.Dokazeme, ze

Jim F(y) = F().

Nalezneme ¢ > 0, takové, Ze [yo, Yo + d] C J.

DA



Dukaz Véty 9.13

(a) Necht' yo € J neni pravy krajni bod J.Dokazeme, Ze

lim F(y) = F(yo)-

y‘ﬁVOJr

Nalezneme ¢ > 0, takové, Ze [y, yo + d] C J. Protoze je f
riemannovsky integrovatelna na [yo, yo + 9],
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(a) Necht' yo € J neni pravy krajni bod J.Dokazeme, Ze

lim F(y) = F(yo)-

y‘ﬁVOJr

Nalezneme ¢ > 0, takové, Ze [y, yo + d] C J. Protoze je f
riemannovsky integrovatelna na [yo, o + 9], je f na tomto
intervalu omezena.



Dukaz Véty 9.13

(a) Necht' yo € J neni pravy krajni bod J.Dokazeme, Ze

lim F(y) = F(yo)-

y‘ﬁVOJr

Nalezneme ¢ > 0, takové, Ze [y, yo + d] C J. Protoze je f
riemannovsky integrovatelna na [yo, o + 9], je f na tomto
intervalu omezena. Necht K je kladné Cislo splnujici

VX € [Yo, Yo + 4] [f(Xx)| < K.



Pro y € [yo, o + 0] pak mame



Pro y € [yo, o + 0] pak mame

IF(y) = F(%)



Pro y € [yo, o + 0] pak mame

F0)-Fowl =1 [ "o dx— [ (x)dx|

c



Pro y € [yo, Yo + 0] pak mame

" f(x) dx| = y/y (x) dx|

¢ Yo

F(y)— F(0)| = | / " fx)dx



Pro y € [yo, Yo + 0] pak mame

" f(x) dx| = y/y (x) dx|

¢ Yo

F(y)— F(0)| = | / " fx)dx

< /y\f(x)|dx



Pro y € [yo, Yo + 0] pak mame

" f(x) dx| = y/y (x) dx|

¢ Yo

F(y)— F(0)| = | / " fx)dx

y y
< \f(X)Idxs/ K dx
W

Yo 0



Pro y € [yo, Yo + 0] pak mame

" f(x) dx| = y/y (x) dx|

¢ Yo

F(y)— F(0)| = | / " fx)dx

y y
< \f(x)|dx§/ Kdx = K(y — yo).

Yo Yo



Pro y € [yo, Yo + 0] pak mame

" f(x) dx| = y/y (x) dx|

¢ Yo

F(y)— F(0)| = | / " fx)dx

y y
< \f(x)|dx§/ Kdx = K(y — yo).

Yo Yo
Odtud plyne
lim |F(y) = F(xo)| = 0,

y=Yo,



Pro y € [yo, Yo + 0] pak mame

" f(x) dx| = y/y (x) dx|

¢ Yo

F(y)— F(0)| = | / " fx)dx

y y
< \f(x)|dx§/ Kdx = K(y — yo).
Yo Yo

Odtud plyne
lim |F(y) = F(xo)| = 0,

y=Yo,

neboli
lim F(y) = F(yo)

y=Yo,



Pro y € [yo, Yo + 0] pak mame

" f(x) dx| = y/y (x) dx|

¢ Yo

F(y)— F(0)| = | / " fx)dx

y y
< \f(x)|dx§/ Kdx = K(y — yo).
Yo Yo

Odtud plyne
lim |F(y) = F(xo)| = 0,

y=Yo,

neboli
lim F(y) = F(yo)

y=Yo,

Spojitost zleva v bodech J, které nejsou levym krajnim
bodem J, Ize dokazat obdobneé.



(b) Necht x € J je bodem spojitosti f.



(b) Necht xo € J je bodem spojitosti f. Zvolme ¢ > 0.



(b) Necht xo € J je bodem spojitosti f. Zvolme ¢ > 0. K
nému nalezneme ¢ > 0 takové, ze

Vx € (Xo — 9, X +9): |[f(X) — f(X0)] < e.



(b) Necht xo € J je bodem spojitosti f. Zvolme ¢ > 0. K
nému nalezneme ¢ > 0 takové, ze

Vx € (Xo — 9, X +9): |[f(X) — f(X0)] < e.
Pak pro kazdé x € P(xo, d) plati

F(x) - F(xo)

X xo — f(Xo)



(b) Necht xo € J je bodem spojitosti f. Zvolme ¢ > 0. K
nému nalezneme ¢ > 0 takové, ze

Vx € (Xo — 9, X +9): |[f(X) — f(X0)] < e.
Pak pro kazdé x € P(xo, d) plati

F(x) — F(%) —f(x0)] :‘

X — X

1 X
). f(t)dt — f(xo)|.



(b) Necht xo € J je bodem spojitosti f. Zvolme ¢ > 0. K
nému nalezneme ¢ > 0 takové, ze

Vx € (Xo — 9, X +9): |[f(X) — f(X0)] < e.
Pak pro kazdé x € P(xo, d) plati

‘LFO(XO)_“XO)’:‘

X — X

1 X
). f(t)dt — f(xo)|.

Plati [}’ f(x0)dt = f(x0) - (x — Xo) pro kazdé x € P(xq, 9).



Pro kazde x € P(xp,0) pak plati

M—f(xo)‘:‘ L /Xf(t)dt— L /Xf(XO)dt‘

X — Xo X — Xo X X — Xo X




Pro kazdé x € P(xo, d) pak plati
F(x) — F(x 1 X 1 x
M—f(xo)‘ - ‘ / f(t) dt— / f(xo)dt‘
Xo

X — Xo X — Xo Jx, X — Xo

B 1
|X — Xo

|t -t e



Pro kazdé x € P(xo, d) pak plati
F(x) — F(x 1 X 1 x
M—f(xo)‘ - ‘ / f(t) dt— / f(xo)dt‘
Xo

X — Xo X — Xo Jx, X — Xo

1 X
- / (F(t) — ()
< sl [ 170 = rooia



Pro kazdé x € P(xo, d) pak plati
F(x) — F(x 1 X 1 x
M—f(xo)‘ - ‘ / f(t) dt— / f(xo)dt‘
Xo

X — Xo X — Xo Jx, X — Xo

1 X
- / (F(t) — ()
< sl [ 170 = rooia

1 X
< \/ e dt]
|X_X0’ X0



Pro kazdé x € P(xo, d) pak plati
F(x) — F(x 1 X 1 x
M—f(xo)‘ - ‘ / f(t) dt— / f(xo)dt‘
Xo

X — Xo X — Xo Jx, X — Xo

1 X
- / (F(t) — ()
< sl [ 170 = rooia

1 X
< \/ cdt| = e.
|X_X0’ X0



Pro kazdé x € P(xo, d) pak plati

F(x) — F(x 1 X 1 x

M—f(xo)‘ - ‘ / f(t) dt— / f(xo)dt‘
Xo

X — Xo X — Xo X X — Xo

1 X
- / (F(t) — ()
< sl [ 170 = rooia

1 X
< \/ cdt| = e.
|X_X0’ X0

Vyraz [ |f(t) — f(xo)| dt z pfedchozi série nerovnosti je u
veden v absolutni hodnoté,



Pro kazdé x € P(xo, d) pak plati

F(x) — F(x 1 X 1 x

M—f(xo)‘ - ‘ / f(t) dt— / f(xo)dt‘
Xo

X — Xo X — Xo X X — Xo

1 X
- / (F(t) — ()
< sl [ 170 = rooia

1 X
< \/ cdt| = e.
|X_X0’ X0

Vyraz [ |f(t) — f(xo)| dt z pfedchozi série nerovnosti je u
veden v absolutni hodnoté, protoZe pro x < xo je zaporny.



Pro kazdé x € P(xo, d) pak plati

F(x) — F(x 1 X 1 x

M—f(xo)‘ - ‘ / f(t) dt— / f(xo)dt‘
Xo

X — Xo X — Xo X X — Xo

1 X
- / (F(t) — ()
< sl [ 170 = rooia

1 X
< \/ cdt| = e.
’X_X()’ X0

Vyraz [ |f(t) — f(xo)| dt z pfedchozi série nerovnosti je u
veden v absolutni hodnoté, protoZe pro x < xo je zaporny.
Tedy F'(xo) = f(X0) a tvrzeni je dokazano. O



DuUsledek 9.14

(a) Necht a,b e R*, a< b, af je spojita funkce na
intervalu (a, b). Potom f ma na (a, b) primitivni funkci.
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(b) Necht a,b € R, a< b af je spojita funkce na
intervalu [a, b] a F je primitivni funkce k funkci f na
(a b).
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(a, b). Potom existuji viastni limity limy_, . F(x) a
limyx_,p_ F(X) a plati

/ab f(t) ot



DuUsledek 9.14

(a) Necht a,b e R*, a< b, af je spojita funkce na
intervalu (a, b). Potom f ma na (a, b) primitivni funkci.

(b) Necht a,b € R, a< b af je spojita funkce na
intervalu [a, b] a F je primitivni funkce k funkci f na
(a, b). Potom existuji viastni limity limy_, . F(x) a
limyx_,p_ F(X) a plati

/bf(l‘)dt: lim F(x)— lim F(x).

X—b_ X—ay



(a) Zvolme c € (a, b) a poloZzme

F(x):/cxf(t)dt, x € (ab).

DA



Dukaz Dusledku 9.14

(a) Zvolme ¢ € (a, b) a polozme

F(x):/x f(tydt, x < (ab).

Podle véty o vztahu spoijitosti a riemannovské
integrovatelnosti (Véta 9.7) je funkce f riemannovsky
integrovatelna na kazdém intervalu [«, 5] C (a, b),



Dukaz Dusledku 9.14

(a) Zvolme ¢ € (a, b) a polozme

F(x):/x f(tydt, x < (ab).

Podle véty o vztahu spoijitosti a riemannovské
integrovatelnosti (Véta 9.7) je funkce f riemannovsky
integrovatelna na kazdém intervalu [a, 5] C (&, b), a proto
je F dobre definovana funkce.



Dukaz Dusledku 9.14

(a) Zvolme ¢ € (a, b) a polozme

F(x):/x f(tydt, x < (ab).

Podle véty o vztahu spoijitosti a riemannovské
integrovatelnosti (Véta 9.7) je funkce f riemannovsky
integrovatelna na kazdém intervalu [a, 5] C (&, b), a proto
je F dobre definovana funkce. Véta 9.13 pak zaruCuje
platnost vztahu F' = f na (a, b), tj. F je primitivni k f.



(b) Definujme funkci



(b) Definujme funkci



(b) Definujme funkci

f(t)y=<f(t), te(ab),

f(a), te(a—1,a4,
f(b), te[b,b+1).



(b) Definujme funkci

f(a), te(a—1,a4,
f(t) =4 f(t), te(ab),
f(b), telb,b+1).

Pak je f spojitana (a—1,b+1).



(b) Definujme funkci

f(a), te(a—1,a4,
f(t) =4 f(t), te(ab),
f(b), telb,b+1).



Pak je F primitivni funkce k f na (a—1,b + 1),



Pak je F primitivni funkce k f na (a—1,b+1),atedy je
na tomto intervalu spojita.



Pak je F primitivni funkce k f na (@a—1,b+1),atedyje
na tomto intervalu spojita. Protoze je F|(,p) primitivni
funkce k funkci f,



Pak je F primitivni funkce k f na (@a—1,b+1),atedyje
na tomto intervalu spojita. Protoze je F|(,p) primitivni
funkce k funkci f, existuje podle Véty 8.1 ¢ € R takové, ze

Vx € (a,b): F(x) = F(x)+c.



Pak je F primitivni funkce k f na (@a—1,b+1),atedyje
na tomto intervalu spojita. Protoze je F|(,p) primitivni
funkce k funkci f, existuje podle Véty 8.1 ¢ € R takové, ze

Vx € (a,b): F(x) = F(x)+c.
Tedy

lim F(x)=F(a)+¢c a lim F(x)=F(b)+c.

X—as X—b_



Pak je F primitivni funkce k f na (@a—1,b+1),atedyje
na tomto intervalu spojita. Protoze je F|(,p) primitivni
funkce k funkci f, existuje podle Véty 8.1 ¢ € R takové, ze

Vx € (a,b): F(x) = F(x)+c.
Tedy

lim F(x)=F(a)+¢c a lim F(x)=F(b)+c.

X—as X—b_

Pak tedy

/ab f(t)dt



Pak je F primitivni funkce k f na (@a—1,b+1),atedyje
na tomto intervalu spojita. Protoze je F|(,p) primitivni
funkce k funkci f, existuje podle Véty 8.1 ¢ € R takové, ze

Vx € (a,b): F(x) = F(x)+c.
Tedy

lim F(x)=F(a)+¢c a lim F(x)=F(b)+c.

X—as X—b_

Pak tedy

/abf(t)dt:/ab?(t)dt



Pak je F primitivni funkce k f na (@a—1,b+1),atedyje
na tomto intervalu spojita. Protoze je F|(,p) primitivni
funkce k funkci f, existuje podle Véty 8.1 ¢ € R takové, ze

Vx € (a,b): F(x) = F(x)+c.
Tedy

lim F(x)=F(a)+¢c a lim F(x)=F(b)+c.

X—as X—b_

Pak tedy

/b f(t)dt = /b?(t)dtz F(b)



Pak je F primitivni funkce k f na (@a—1,b+1),atedyje
na tomto intervalu spojita. Protoze je F|(,p) primitivni
funkce k funkci f, existuje podle Véty 8.1 ¢ € R takové, ze

Vx € (a,b): F(x) = F(x)+c.

Tedy

lim F(x)=F(a)+¢c a lim F(x)=F(b)+c.

X—as X—b_

Pak tedy

b b .
/ f(t)dt:/ f(t)dt = F(b) = lim F(x)— lim F(x),

X—b_ X—ay

nebot F(a) = 0.



Pak je F primitivni funkce k f na (@a—1,b+1),atedyje
na tomto intervalu spojita. Protoze je F|(,p) primitivni
funkce k funkci f, existuje podle Véty 8.1 ¢ € R takové, ze

Vx € (a,b): F(x) = F(x)+c.

Tedy

lim F(x)=F(a)+¢c a lim F(x)=F(b)+c.

X—as X—b_

Pak tedy

b b .
/ f(t)dt:/ f(tydt = F(b) = lim F(x) — lim F(x),

X—b_ X—ay

nebot F(a) = 0. Tim je dilkaz dokongen. O



