Priklady k parametrickym rovnicim a soustavam
1. Reste rovnici s nezndmou z a parametrem p € R:
p(2 —p)z = 4p.
2. Reste rovnici s nezndmou ¢ a parametry p, g € R:
th + q2 = p2 — qzt.
3. Reste rovnici s nezndmou x a parametrem a € R:

2+ ax
a+x

= 2a.

4. Reste rovnici s neznamou y a parametrem v € R:

vy — v =2

5. Reste rovnici s neznamou x a parametrem c € R:

T+c x c?
_I._

x x+c::1:(x+c)’

6. Reste soustavu rovnic s nezndmymi x,y a parametrem p € R:

or — 4y = 10,
pr — 8y = 2p.

7. Reste soustavu rovnic s neznamymi u, v a parametrem a € R:

3u — 2v =2,
u—(a+2)v=1
Priklady +:

a) Reste rovnici s nezndmou z a parametrem a € R\ {3}:

az’+(a—1)z—1
=0.
a—3

b) Reste rovnici s nezndmou z a parametrem t € R:

te? +t?x +t = 0.

Piiklady byly vybrany z knihy Matematika pro gymndzia - Rovnice a nerovnice.



Reseni
1. Reste rovnici p(2 — p)x = 4p s nezndmou x a parametrem p € R.

Pokud koeficient p(2 — p) linedrniho ¢lenu na levé strané rovnice je ruzny od nuly,
tj. pokud p # 0 a p # 2, ma dana rovnice pravé jedno feSeni, které vypocteme
vydélenim rovnice nenulovym ¢islem p(2 — p):

4p 4

r = = .
p(2 —p) 2—p

Pifpady p = 0 a p = 2 musime vyfesit zvI4st:
Je-li p =0, jde o rovnici 0 - x = 0. Jejim TeSenim je kazdé realné ¢islo.
Je-li p =2, jde o rovnici 0 - x = 8, kterd nema zadné feseni.

Ziskané vysledky piehledné shrneme do tabulky:

D Mnozina feseni
p=0 R
p=2 1%

0,2 1

pe0.2| {5}

2. Reste rovnici p’t+q¢*> = p? —¢*t s nezndmou t a parametry p,q € R.

Rovnici upravime na tvar
(P’ +4*)t=p"—¢"

Je-li p = 0 a zarovei ¢ = 0, jde o rovnici 0 -t = 0. Resenfm jsou viechna redlnd
cisla.
Je-li p # 0 nebo q # 0, je p? + ¢*> # 0 a dand rovnice mé jediné Feseni
=4
t=——.

P’ +¢

(p,q) Mnozina feSeni
(p,q) = (0,0) 2R 2
RN =

P+ ¢

3. Resime obdobnym zptisobem, vysledné moznosti zapiseme do tabulky.

a Mnozina feSeni
a € {0, V2, —\/5} %]
et ova-vy | {220

a




v Mnozina feSeni
v=0 (0, +00)
v <0 1%}
v>0 {v? 4+ v}

5. Dana rovnice nema pro zadné ¢ € R TeSeni.

6.

Priklady +:

p

Mnozina TeSeni

p=10

{ (v, 2 —

3); v € R}

p # 10

{(2,0)}

Mnozina FeSeni

%]
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{2 -2
3a+4 3a+4

a) Vysledné moznosti zapiseme do tabulky.

a

Mnozina feSeni

a€{-1,0}

{-1

aeR\{-1,0,3}

w1

b) Vysledné moznosti zapiseme do tabulky.

t Mnozina fFeSeni
t=20 R
te(—2,0) U (0,2) I}
t= -2 {1}
t=2 {-1}
t € (—00,—2) U (2,400) {_t+\2/t2_4, _t_\2/t2_4}




¢) Resenf tlohy soustavy parametrickych rovnic ze vzorového testu (ktery jsme psali

na zaCatku semestru):

+y=2p+1,
(1 pry==p = r=1-—py.
r+py=1

Dosadime do prvni rovnice:
p(L—py) +y=2p+1

p—py+y=2p+1
y(1—p*) =p+1.

a) p=1
0=2 = O
b) p=-1
0=0 = nekonetné mnoho reseni
yeR, r=1+y.
1+y,yliyeR
c) p# =+l
1 1 1—2p
Yy=——" x:]-_p -
1—p I—=p 1-p
1
y=——->0 = 1—-p>0=p<l
I—p
1—2p 1
T = >0 = 1-2p>0=p<—.
1—0p 2

Zapisme do tabulky.

P K
1 Iz
-1 {L+y, y[lyeR}
T—2p 1
R\ {£1} e
—p 1—p




