
1 Př́ıklady k parametrickým rovnićım a soustavám

1. Řešte rovnici s neznámou x a parametrem p ∈ R:

p(2− p)x = 4p.

2. Řešte rovnici s neznámou t a parametry p, q ∈ R:

p2t+ q2 = p2 − q2t.

3. Řešte rovnici s neznámou x a parametrem a ∈ R:

2 + ax

a+ x
= 2a.

4. Řešte rovnici s neznámou y a parametrem v ∈ R:

v
√
y − v = v2.

5. Řešte rovnici s neznámou x a parametrem c ∈ R:

x+ c

x
+

x

x+ c
=

c2

x(x+ c)
.

6. Řešte soustavu rovnic s neznámými x, y a parametrem p ∈ R:{
5x− 4y = 10,

px− 8y = 2p.

7. Řešte soustavu rovnic s neznámými u, v a parametrem a ∈ R:{
3u− 2v = 2,

u− (a+ 2)v = 1.

Př́ıklady +:

a) Řešte rovnici s neznámou z a parametrem a ∈ R \ {3}:

az2 + (a− 1)z − 1

a− 3
= 0.

b) Řešte rovnici s neznámou x a parametrem t ∈ R:

tx2 + t2x+ t = 0.

Př́ıklady byly vybrány z knihy Matematika pro gymnázia - Rovnice a nerovnice.
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2 Řešeńı

1. Řešte rovnici p(2− p)x = 4p s neznámou x a parametrem p ∈ R.

Pokud koeficient p(2 − p) lineárńıho členu na levé straně rovnice je r̊uzný od nuly,
tj. pokud p ̸= 0 a p ̸= 2, má daná rovnice právě jedno řešeńı, které vypočteme
vyděleńım rovnice nenulovým č́ıslem p(2− p):

x =
4p

p(2− p)
=

4

2− p
.

Př́ıpady p = 0 a p = 2 muśıme vyřešit zvlášt’:
Je-li p = 0, jde o rovnici 0 · x = 0. Jej́ım řešeńım je každé reálné č́ıslo.
Je-li p = 2, jde o rovnici 0 · x = 8, která nemá žádné řešeńı.

Źıskané výsledky přehledně shrneme do tabulky:

p Množina řešeńı
p = 0 R
p = 2 ∅

p /∈ {0, 2}
{

4

2− p

}

2. Řešte rovnici p2t+ q2 = p2 − q2t s neznámou t a parametry p, q ∈ R.

Rovnici uprav́ıme na tvar
(p2 + q2) t = p2 − q2.

Je-li p = 0 a zároveň q = 0, jde o rovnici 0 · t = 0. Řešeńım jsou všechna reálná
č́ısla.

Je-li p ̸= 0 nebo q ̸= 0, je p2 + q2 ̸= 0 a daná rovnice má jediné řešeńı

t =
p2 − q2

p2 + q2
.

(p, q) Množina řešeńı

(p, q) = (0, 0) R

(p, q) ̸= (0, 0)

{
p2 − q2

p2 + q2

}
3. Řeš́ıme obdobným zp̊usobem, výsledné možnosti zaṕı̌seme do tabulky.

a Množina řešeńı

a ∈ {0,
√
2,−

√
2} ∅

a /∈ {0,
√
2,−

√
2}

{
2 (1− a2)

a

}
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4.
v Množina řešeńı

v = 0 ⟨0,+∞)
v < 0 ∅
v > 0 { v2 + v }

5. Daná rovnice nemá pro žádné c ∈ R řešeńı.

6.
p Množina řešeńı

p = 10
{ (

x, 5
4
x− 5

2

)
; x ∈ R

}
p ̸= 10 {(2, 0)}

7.
a Množina řešeńı

a = −4
3

∅
a ̸= −4

3

{(
2(a+1)
3a+4

, − 1
3a+4

)}
Př́ıklady +:

a) Výsledné možnosti zaṕı̌seme do tabulky.

a Množina řešeńı

a ∈ {−1, 0} {−1}
a ∈ R \ {−1, 0, 3} { 1

a
,−1}

b) Výsledné možnosti zaṕı̌seme do tabulky.

t Množina řešeńı

t = 0 R
t ∈ (−2, 0) ∪ (0, 2) ∅

t = −2 { 1 }
t = 2 {−1 }

t ∈ (−∞,−2) ∪ (2,+∞)

{
−t+

√
t2 − 4

2
,
−t−

√
t2 − 4

2

}
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c) Řešeńı úlohy soustavy parametrických rovnic ze vzorového testu (který jsme psali
na začátku semestru):

(1)

{
px+ y = 2p+ 1,

x+ py = 1
=⇒ x = 1− py.

Dosad́ıme do prvńı rovnice:

p(1− py) + y = 2p+ 1

p− p2y + y = 2p+ 1

y(1− p2) = p+ 1.

a) p = 1
0 = 2 ⇒ ∅

b) p = −1
0 = 0 ⇒ nekonečně mnoho řešeńı

y ∈ R, x = 1 + y.

[1 + y, y]; y ∈ R

c) p ̸= ±1

y =
1

1− p
, x = 1− p · 1

1− p
=

1− 2p

1− p
.

y =
1

1− p
> 0 ⇒ 1− p > 0 ⇒ p < 1.

x =
1− 2p

1− p
> 0 ⇒ 1− 2p > 0 ⇒ p <

1

2
.

p ∈ (−∞,−1) ∪ (−1, 1
2
)

Zapǐsme do tabulky.

p K
1 ∅
−1 { [1 + y, y[ | y ∈ R }

R \ {±1}
{[

1− 2p

1− p
,

1

1− p

]}
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