
Proč dokazujeme? Cesta historií důkazů

1. Stačí, že to funguje?
Vyplň tabulku pro výraz n2 + n+ 41 a rozhodni, zda je výsledek prvočíslo.

n 0 1 2 3 4 5 40

n2 + n+ 41

prvočíslo? (ano/ne)

Kolik hodnot bys ověřil/a, než bys uvěřil/a, že vzorec funguje vždy?

2. Mezopotámie (asi 1800 př. n. l.): „Funguje to, vždyť to vidíme.”
Pro čísla p > q spočítej trojici (a, b, c) = (p2 − q2, 2pq, p2 + q2) a ověř, že a2 + b2 = c2.

p q a b c ověření a2 + b2 = c2

2 1

3 2

4 1
Je ověření na několika příkladech důkaz? Co by ještě chybělo?

3. Thalés z Milétu (6. stol. př. n. l.): „Proč to platí?”
Kružnice se středem S, průměr AB, bod C na kružnici. Nakresli obrázek a doplň důkaz, že ∠ACB = 90◦.

x

4. Pythagorejci (5. stol. př. n. l.): číslo, které nebyl zlomek
Nepřímý důkaz (pomocné tvrzení): Je-li a2 dělitelné třemi, je i a dělitelné třemi.
Důkaz sporem:

√
3 je iracionální.

5. Eukleidés (asi 300 př. n. l.): axiomy a přímý důkaz
Proč musíme některá tvrzení přijmout bez důkazu?

Přímý důkaz: pro a, b > 0 platí a+b
2 ≥

√
ab. 5. Od Řeků k indukci: příběh malého Gausse

Spočítej 1 + 2 + · · ·+ 100 = . Jak bys ukázal/a, že vzorec platí pro každé n, ne jen pro n = 100?

Moje shrnutí: Důkaz se liší od ověření na příkladech tím, že


