Domaci tkoly 2, do 30.11.2020 23:59

Ulozte ve forméatu PDF na google drive a poslete odkaz na fstrakos@karlin.mff.cuni.cz
. Pokud piSete rukou, vyrobte dobte ¢itelnou kopii — viele doporucuji aplikaci AdobeScan.

1. (5 bodu) Bud U téleso a G < Aut(U) podgrupa. Dokaz, ze pak pro vsechna ¢ €
Aut(U) plati Fix(U, pGp~') = p(Fix(U, G)).

2. (5 bodil) Najdi prvek a € C takovy, ze Q(v/2,v7) = Q(c). Vse peclivé dokaite,
nepouzivejte ,,o¢ividnd fakta’typu ,,soucet dvou odmocnin neni racionalni ¢islo”,
nepouzivejte tvrzeni, kterd nejsou ve skriptech plné dokdzéna (napt. vétu 2.28).

3. (7 bodi) Bud U rozkladové nadtéleso polynomu f(z) = 27 —1 nad télesem Q. Napis
néjakou bazi U jako vektorového prostoru nad télesem Q. Popis prvky Gal(U/Q),
s kterou zndmou grupou je izomorfni? Nakresli, jak vypada usporddanda mnozina
mezitéles (vzor viz cvi¢eni), vrcholy popis ve forme Fiz(U,...) nebo Q(a), cokoliv
vam prijde jednodussi.
V této iloze se muzete inspirovat cvicenimi 5 a 6, kde se tesil pripad pro n = 12,
resp. obecné n. Ocekavam ovsem kompletni resent, nikoliv fraze typu ”stejné jako
ve vzorovém Teseni si Ctendr odvodi, Ze ...”Muzete se zamyslet nad tim, jok se
mezitélesa zapisi ve formé Q(a), ale to nent uplné jednoduchd tiloha.

4. (8 bodu) Bud U rozkladové nadtéleso polynomu f(x) = 2*—2 nad télesem Q. Napis
néjakou béazi U jako vektorového prostoru nad télesem Q. Popis prvky Gal(U/Q)
a dokaz, ze je izomorfni dihedralni grupé Dg. Nakresli, jak vypada usporadand
mnozina mezitéles (vzor viz cviceni), vrcholy nemusite popisovat. Zakrouzkujte ty z
nich, které odpovidaji normalnim rozsitenim Q C V. Vyznacte vrcholy odpovidajici

Q, Q(7), Q(v2) a Q(V/2).



