Cviceni 4, 10.11.2020

Priklady oznacené (!) jsou zdsadni a nutné musite pochopit feseni. Piiklady oznacené (*)
jsou tézsi.
Separabilni rozsireni
1. (!) Bud U D T rozsireni téles. Prvek a € U je separabilni nad T pravé tehdy, kdyz
je korenem néjakého separabilnitho polynomu z T'[z].
2. () Bud U D T rozsiteni téles. Vsechny prvky o € U, jez jsou separabilni nad T,
tvori podtéleso U (tzv. separabilni uzdveér T' v U).

Normdlni a Galoisova rozsirent

L. (1) Bud V D U D T rozsiteni téles.
a) At V O T je normélni. Musi byt V' O U je normalni? Mus{ byt U D T normaln{?
Pokud ne, najdéte protipriklad.
b) At V O T je Galoisovo. Musi byt V' O U je Galoisovo? Musi byt U D T
Galoisovo? Pokud ne, najdéte protiptiklad.

2. (!) Bud U D T Galoisovo rozsiteni. Pak [U : T| = #Gal(U/T).

3. Dokaz tvrzeni 2.23 ze skript (rozsifeni je normélni praveé tehdy, kdyz je rozkladové
pro mnozinu polynomt).

4. Dokaz tvrzeni 2.24 ze skript (o existenci normélnfho uzdvéru).

5. Bud f € T[z] polynom, jehoz ireducibilni rozklad nad T je f = fi--- fx, kde
fi jsou pod dvou neasociované. Uvazujme Galoisovu grupu rozkladového nadtélesa

polynomu f jako grupu permutaci na mnoziné jeho korenu. Dokaz, ze kazda z téchto
permutaci obsahuje aspon k cyklu (pevny bod zde povazujeme za cyklus délky 1).



