Cviceni 9 k prednasce v 8. tydnu

Resen{ nasdilejte pres google drive/poslete na email j.vrablikov@gmail.com nejpozdéji 19. 4. 2020.
V pripadé, ze budete fesit piiklady ve skupinkach (coz doporucuju), uvedte jména a prezdivky vsech
zicastnénych. Za kazdy odevzdany ptiklad je 1 bod, hodnoti se snaha, ne spravné feseni. Pokud si fesenim
nékterého prikladu nejste jisti, pripiste ¢islo prikladu do emailu a priklad vAm opravim. Jinak bohuzel neni
mozné hodnotit piiklady jinak, nez odevzdal/neodevzdal.

Pokud si s néjakym prikladem nevite rady diive, nez tésné pred deadlinem, ozvéte se!

1. Spoctéte I(P, fNg), P = (0,0) pro

(Pokud nevite, jok zacit, na dalsi strané je teseny priklad :).
A pokud se vam nedari prijit na bod d), Teseni najdete ve Fultonovi na strané 40.)

2. Dokazte, Ze ptimka [ je te¢nou k rovinné kiivce f v bodé P pravé tehdy, kdyz I(P, f N1l) > mp(f).

3. At P je jednoduchy bod na kfivee f. Dokazte, Ze potom I(P, f N (g+h)) > min(I(P, fNg),I(P, fNh)).
Najdéte krivku f a jeji nasobny bod, kde to neplati.

4. At P je dvojny bod na rovinné kiivce f a f ma v P jednu (dvojnisobnou) te¢nu I. Ukazte, Ze potom
(a) I(P, fN1) >3,

(b) pokud P = (0,0) al=y, pak I(P,fNl) =3 « ZL(P) +£0,
(¢) pokud I(P, f N1) =3, pak f mé pouze jednu komponentu prochézejici bodem P.



Priklad. Spoctéte I(P, f N g), kde P = (0,0), f =y — a2, g = y*> — 2.

Reseni. Upravime vyraz I(P, f N g) pomoci vlastnosti (1) — (7) kiiziciho ¢isla (Fulton 3.3, strana 36-37).

I(P,fng) 2I(P.fN(g—yf) = I(Py—a®n—2 +2%) = [(Py — 2* Na*(z — y))
SIPfNa®)+ 1P f0(x—y) 2 2-I(P,fNa) + (P, f N (z —y))

@2-mp(f)-mp(x)+mp(f)-mp(x—y):2~1-1+1-1:3.

V prvni rovnosti na poslednim radku vypoctu skutecné mizeme pouzit rovnost, nebot f neméa spolecnou
te¢nu ani s jednou z kiivek x a x — y.



