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Úloha 1. Necht’ je zobrazení T W L1.Œ0; 1�/! C.Œ0; 1�/ dáno předpisem

Tf .t/ D

Z t

0

s2f .s/ ds:

Ukažte, že T je spojitý lineární operátor a spočtěte jeho normu. Pomocí standardní reprezentace duálů
popište duální operátor T �.

Úloha 2. Definujme zobrazení T W `1 ! `1 předpisem

T ..xn// D .�x1; x1 � x2; x2 � x3; x3 � x4; : : : /:

Ukažte, že T je spojitý lineární operátor. Určete, je-li operátor T kompaktní. Vyšetřete jeho spektrum
a bodové spektrum.

Používáte-li nějaké sofistikovanější věty, zformulujte je.

Řešení

Úloha 1. kT k D 1, T ��.s/ D s2�.Œs; 1�/.

Úloha 2. kT k D 2, není kompaktní, �p.T / D ;, �.T / D B.�1; 1/.


