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Jméno:

Př́ıklad 1 2 3 4 5 Celkem bod̊u

Bod̊u 20 20 20 20 20 100

Źıskáno

1.[20] Bud’ z ∈ C komplexńı č́ıslo, z =def
1

1+i . Najděte reálnou a imaginárńı část č́ısla z, <(z) a =(z), jeho velikost |z| a č́ıslo
komplexně sdružené z.

2.[20] Uvažujte funkci
f(x) =def sin

(
ln(x2)− ln |x|

)
.

1. Určete definičńı obor funkce f .

2. Rozhodněte, zda je funkce f na svém definičńım oboru lichá, nebo sudá, nebo ani lichá ani sudá.

3. Rozhodněte, zda je funkce f na svém definičńım oboru periodická. Pokud ano, najděte nejmenš́ı periodu.

4. Rozhodněte, zda je funkce f na svém definičńım oboru omezená, či neomezená.

3.[20] Metodou matematické indukce dokažte tvrzeńı:

∀n ∈ N : 13 + 23 + 33 + · · ·+ n3 = (1 + 2 + · · ·+ n)
2

V pr̊uběhu d̊ukazu by vám mohl být užitečný následuj́ıćı poznatek

∀n ∈ N : 1 + 2 + · · ·+ n =
(n + 1)n

2
.

(Tento vztah nedokazujte!)

4.[20] Uvažujte množinu
M =def {x ∈ R | |x + 2| < |x| ≤ 2} .

Najděte supM a inf M . Výsledek od̊uvodněte. (Úkol naj́ıt supremum a infinum intervalu považujte pro účely tohoto
př́ıkladu za primitivńı konstrukci, kterou neńı třeba rozeb́ırat.)

5.[20] Uvažujte množinu

M =def

{
x ∈ R

∣∣∣∣x = (−1)
n 2n

n + 1
, n ∈ N

}
.

Najděte supM a inf M . Výsledek pečlivě od̊uvodněte.
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