Piiklady na 5. tyden

Funkce komplexni proménné 111

Cauchyova véta

1.

. Spoctéte ﬁ fc Z(ﬁzfdj)m je-li C' kladné orientovana kruznice o poloméru 2

Vypoctéte integrdl I = fq’ |z|Zdz, kde ¢ je zdporné orientovany obvod
jednotkového polokruhu {z € C;|z| < 1,Im z > 0}.

. Vypoctéte I = [, c z¢’dz ke C je kladné probéhnuté kruznice o stiedu 2i

2244
a poloméru 2.

. Spoctéte

a) [l pims SHrd2

z

b) f‘z‘:Q ﬁdz

3
2

a stiedu 2.

. Necht funkce f(z) je regularni v pasu —a < Im z < a a vyhovuje podmince

f(2) = 0kdyz z — 00, —a < Im z < a. Dokaite, ze kdyz [ f(x)dz kon-
verguje, pak pro kazdé a € (—a, a) integral ffjoos f(z)dz také konverguje

1
a jeho hodnota nezavisi na «.

. Dokazte:

Je-li f spojitd v oblasti 0 < |z —a] < rg, 0 <arg(z—a) <b, kde rg > 0,
0 < b < 27 a existuje-li vlastni limita lim,_,(z — a)f(z) = A, potom
lim, o4 wa f(2)dz = 1Ab, kde C, je kladné probéhnuty oblouk kruznice
|z — a|] = r, vytaty thlem 0 < arg (z — a) < b.

. Spoctéte (pouzijte predchozi pifklad)

a) Jo #jtde
b) Jo* Loz gy

. Na okoli 0 rozvinite v mocninnou fadu a najdéte polomér konvergence

2
a) cosh”z b) #er, b+#0.

. Na okoli 1 rozvinite v mocninnou fadu a najdéte polomér konvergence

a) =575 b) sin(2z — 22).



