Znaceni. Bud {p;}3¢, posloupnost (rostouci, viech) prvocisel, dale
m(x) = max{k; pp < x}

prvociselna funkce a konecné

Riemannova zeta funkce.
Prvociselna véta. n(z) ~ z/Inz, x — +o0.

Tvrzeni 1. [Cebysev.] Existuji Cy, Cy > 0 a ¢ > 0 tak, Ze

II1.1* Necht n > k jsou pfirozend cisla. Ziejmé lze psat (a to jedinym zpusobem, diky
zékladni vété aritmetiky)

n
LUl U2 un
k:) — Zl ,Z2 [P ZN

kde z; jsou (vzdjemné ruzna) prvocisla a u; celé, nenulové exponenty. Ukazte, ze
pro soucin vpravo plati (pro kazdé j =1,..., N):

(o) zj <mn,atedy N <7(N)

(i) v8echna prvocisla n > p > max{k,n — k} jsou piitomna s exponentem 1.

(ii) u; > 1, tedy specidlné (Z) je celé ¢islo.

(i) u; <Ilnn/lnz;, ekvivalentné z;7 <n

ITI.2* Necht g, > 0. Pak nekonecny soucin [[°7,(1 4 g,) lze ,.formélné rozndsobit“, a
vyjde ...

II1.3* Ukazte, ze posloupnost py obsahuje libovolné velké mezery. Obecnéji, odvodte z
Cebysevovy nerovnosti horni a dolni odhady rustu posloupnosti {py}.



