Ptipomenme Stirlingovu formuli
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Ukaite, ze (14 1/n)" aproximuje e zdola a roste, zatimco (1 + 1/n)"*" aproximuje

n+1/2

e shora a klesa. Ukazte, ze kompromisni (1 + 1/n) aproximuje e rychleji nez

predeslé posloupnosti.

Nekonectnym soucinem rozumime
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pokud limita napravo existuje a je konecna a nenulova. V takovém piipadé soucin
nazveme konvergentni. BUNO predpokladdme vzdy a, > 0.

Ukazte, ze nutnou (le¢ nikoliv postacujici) podminkou konvegence nekonecného
souc¢inu je a, — 1.

Souéin [[ 2, a, konverguje, prave kdyz rada Y, Ina, konverguje.

Jestlize b, nemeéni znameni, pak soucin [[ ~,(1 + b,) konverguje, pravé kdyz rada

> o, by, konveguje.

Necht souciny [[02, pn, 10, ¢n konverguji. Co lze Fici o konvergenci (hodnoté)
soucinu
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I1.1 Piste (1 + 1/n)" = exp(f(1/n)), a vySetiujte chovani funkce f(x) napf. pomoci
Taylorovych polynomi.

Ukazte, ze f(x) ~ 1 — x/2, podobné pro ostatni piipady. Pokuste se nahradit fadovou
rovnost odhadem platnym pro vsechna x € (0, 1), s co nejlepsi konstantou.

I1.2 Vyjdéte z analogie k nekoneénym radam, piipadné pouzijte vysledek bodu 3.
I1.3 Uvazte logaritmus posloupnosti c¢astecnych souc¢inu. Pouzijte srovnavaci kritérium.

I1.4 Uzijte bod 2, resp. aritmetiku nekoneénych soucinu.
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