PRIKLADY NA LINEARNI SYSTEMY

1. Najdéte obecné feseni soustavy:

(a)

(d)

¥ =10z — 6y
y =18z — 11y
(e)
¥ = —6x + Sy
y = —4dx + 6y
(f)
¥ =—2xr—3y
y' = 6x + Ty

¥ =—12x — 8y
y' =20z + 12y
¥ = —5x — 10y
y = bx + 5y
2’ = bx — 6y
Yy =3z—y

2. Najdéte obecné teseni soustavy:

(a)

¥ =2r—y+3z

Y =—x—y+62

¥=x+2y+3z

y' =2z + 4y + 62
2 =3x+6y+9z

(d)

Y =—-2rx+y+52

1 = -2z + 8y + 62
y' = —4x + 10y + 62
7 =d4x — 8y — 4z

(2)

(b)

(i)

¥ = —bx + 4y
Yy =-z—y
¥ =-2x+y
y' = —4x + 2y
¥ = —5x + 4y
y = —9x + Ty
r=y—z
y'=-y+z
Z=x—2z
T =-3r+z
y' = -3y + 2z
=3x — 2y — 3z

¥ =6z —Ty+4z
v =x+z2
"= 2z + 3y



3.

o

S nulovou pocatecni podminkou v bodé ¢t = 0 Teste systémy
(a) ()

/
¥’ = —2x —y+ 37sint v =dx —2y
Yy = —4x — by y =8x—4y+ Vi

' =4x+ 3y — 3z
/
v =2r+y—Int Yy = —3x — 2y + 3z
/
y = —4r =2y +Int 2 =3z +3y—22+2"

* Necht z = z(t) je C? funkce takovd, 7e & + & + x — 0 pro x — oc.
Potom x — 0 pro t — oo.

a
Najdéte et pro A = (
b a

) . (Ndvod: et = ¢%(cos(b) +isin(b).)

Pro danou matici A najdéte matici B tak, ze e = A.

1 3 3 2 e 1 1 2 1
3 1 0 3 0 e 3 1 3 —1
0 0 e 2 5 0

Necht A je matice 2x2. Existuje matice B tak, ze B> = A ?

Pro libovolnou ¢tvercovou matici A definujme (A° = 1)

. — (=D)" — (="
A= APt A= A
S ; 2n+1)! o8 ; (2n)!

(a) Ukazte, ze uvedené rady konverguji.

(b) Zformulujte a dokazte analogii néjakého tvrzeni, platictho pro
‘obyc¢ejny’ sinus a cosinus.

(¢) Uvedte pifklad systému rovnic, jehoz feseni lze vyhodné zapsat
pomoci téchto funkei.



