SERIE 3

Priklad 3.1. Necht (S(t), X) je dynamicky systém, W C X omezend, pohlcujici, dopiedné
invariantni mnozina.

1. Ukazte, ze

ﬂ U S(s)W = {y € X; dt, — oo, x, € W takové, ze S(t,)x, — y}
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2. Ukazte, ze je-li S(1)W C W dokonce kompaktni, je vyse uvedend mnozina (globalni)
atraktor dynamického systému (S(¢), X).

Piiklad 3.2. Dokazte Lemma 4.



Ndpomoc:

3.2 1.KROK: A lze pokryt jednou kouli v X o poloméru R, kde R > 0 je dost velké.
Pomoci prostoru X a Y a danych predpokladu se pak indukci dokaze, ze mohu pokryt
koulemi v X o poloméru R/2¥, jejichz pocet nepiesdhne N*, kde N > 0 je vhodnd
konstanta.

2.KROK: Pomoci pokryvacich odhadu z 1. kroku se ukaze, ze pocitaci dimenze v
prostoru X je nejvyse In(N)/In(2).

Podrobnéjsi napovéda: ¢islo N se voli jako pocet kouli v X o poloméru 1/4C', které
pokryji jednotkovou kouli v Y. Zde C' je konstanta lipschitzovskosti L : X +— Y. To
je konecné diky predpokladu kompaktniho vnoteni Y do X.

Indukén{ krok vypadd tak, Ze kazdou z koulf v X o poloméru R/2* zobrazim pomoci
L na kouli v Y o poloméru CR/2F a pokryvam koulemi v X o polomérech R/2F*!;
pribyde jich N na kazdou kouli (klicové pozorovéni: pokryvani je invariantni vuci
posunu a Skélovéani, proto je tu stéle to stejné N).

Co se tyce druhého kroku, tak tam je standardni trik: pro dané £ najdu k takové, ze
R/2F > ¢ > R/2FFL,



