Domaci tkol ¢. 5 - Zlomkové mocniny operatort

termin odevzdani: utery 10.4.

Bud (—A, D(A)) samoadjungovany disipativni operator na Hilbertové prostoru X a U a
m jako ve spektralni vété. Definujme pro o > 0

A%y :=U "' m* - Ux], D*:=D(A*) =U"'{fe€L,.: (1+m*feL?}).

loc
Definujme déle A, jako takové ztiZeni operatoru A, aby D(A,) = D! (tj. Ag = A).

1. Ukazte, Ze pro kazda o, 8 > 0 je A®AP = A°*8 véetné rovnosti defini¢nich obort.
Presnéji, x € D*? pravé kdyz x € D? a APz € D°.

2. UkaZte, Ze pro kazdé o > 0 je A, : D' — D% omezeny operator.

3. Ukaite, Ze pro kazdé a > 0 generuje operéator (—A,, D*™!) Cy-semigrupu kontrakei na
D*.

4. Ukaite, ze pokud je 0 € p(A), pak jsou vSechny operatory A, (a také piislusné semigrupy
T.,) navzajem podobné.

Navod: ukazte pro multiplikativni operatory na L? a poté pouZijte spektralni vétu.



