Domaci tkol ¢. 4 - Operatory s kompaktni rezolventou

termin odevzdani: tutery 27.3.

Dokazte Tvrzeni 4.3 z pfednasky: Necht (A, D(A)) je uzavieny a husté definovany operator
na Hilbertové prostoru X s neprazdnou rezolventni mnozinou. Pak plati

1. A mé kompaktni rezolventu, pravé kdyz vnoreni D(A) — X je kompaktni (D(A) s
grafovou normou).

2. A méa kompaktni rezolventu, pravé kdyz R(\, A) je kompaktni pro vSechna A € p(A).
3. Necht u € p(A). Pak

o(R(p, A)\A{0} = {(p=N)"": Aea(A)}.
4. Necht A je samoadjungovany s kompaktni rezolventou. Pak o(A) je spocetna a pokud

0(A) ={ay, a9, ...} je nekonecna, pak lim,, ., |a,| = +00.

(Rekneme, Ze A méa kompaktni rezolventu, jestlize existuje A € p(A) takové, ze R(A, A) je
kompaktni operator.)



