2. TERMIN — 22.1.2013

Pouzivdte-li néjakou slozitéjsi vétu (I’Hospitalovo pravidlo, véta o limité sloZené funkce),
neni treba formulovat znéni, strucné vsak ovérte jeji predpoklady.

Definitivni vysledek a dulezité mezivysledky u kazdého prikladu zvijraznéte!

Veskeré wvahy tddné oduvodnéte. Odevzdavejte prosim vsechny pouZité vipocty.

1. [8b] Je dédna fada funkei Y fi(z), kde

LL’k

T Ear

Ukazte, ze tada konverguje pro kazdé pevné z > 0. Rozhodnéte (a podrobné zduvodnéte),
zda tada konverguje stejnomérné na nasledujicich intervalech :

(i) [-1/2,1/2]

(i) [-K, K], kde K > 1 je pevné

(iii) [K,400), kde K > 1 je pevné

2. [8b] Naleznéte viechny extremdly tlohy

w/3

dly] = / [(v/)* — 6y sinz] cos® z dz,
—7/3

y(—n/3) = y(n/3) = 1.

Vysetiete, zda se jednd o (lokéln{) extrémy.

3. [9b] Ukazte, ze funkce

je konecnd pro kazdé a € (0, +00).
(i) Vypocitejte lim,, .., F'(n™').
(ii) Vypocitejte lim, o F(n).

(iii) Vypocitejte F'(a) pro kazdé a € (0, 400).
(

Vsechny zdmény limity a integralu podrobné oduvodnéte.)

4. [7b] Necht P C R? je plocha, ktera vznikne prinikem jednotkové sféry a prvniho
oktantu, tj.
P= {x2+y2+z2zl}ﬂ{xZO,yZO,zZO}

Plocha je orientovand normalou, smétujici vzhuru (ve sméru osy ,,z").

Necht I je zobecnénd uzaviend kiivka, obihajici ,,okraj“ P v kladném smyslu. (Nakreslete.)
(i) Pomoci vhodnych parametrizaci vypocitejte [ F - ds, kde F = (z,z,y)

(ii) Vypocitejte rot F'. Jak souvisi vysledek s predchozim bodem ?



1. priklad [ 8b]

[ 2] absol ut ni konvergence pro kazdé ,,x'‘ pevné
[ 1] Wei erstrass pro nal € argumenty

[ 3] Wi erstrass pro omezené argunenty

[ 2] nest ej nonér nost u nekonetna

2. priklad [ 8b]

[ 2] sestaveni E.L. rovnice

[ 2] obecné TeSeni

[ 1] okraj ové podm nky -> extrenal a

[ 2] Jacobi ho rovnic & jeji obecné feSeni

[1] neex. konj. bod -> zavér: |ok. mninmm

3. priklad [ 9b]

[1] konetnost integralu (vt. néfitel nosti integrandu)
[ 2] pf edpokl ady Levi ho vety

[ 2] pf edpokl ady Lebesgueovy veéty

[ 2] derivace formalni & jeji vypoCet

[ 2] ovéfeni zanény integralu a derivace

4. pfiklad [ 7b]

[ 1] obr azek

[ 4] integraly pres jednotlivé Casti

[ 2] rotace, konentar
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