3. TERMIN — 12.6.2012

Pouzivdte-li néjakou slozZitéjsi vétu, neni treba formulovat znéni, strucne vsak ovérte jeji
predpoklady. Definitivni visledek a dulezité mezivysledky u kazZdého prikladu zvyraznéte!

1. [8b] Je ddna mocninnd fada

i kPk! exp(k) o
— (Ipl + 1) (Ip[ +2) ... (Ip| + k)

kde p je redlny parametr.

(i) Urcete polomér konvergence R

(ii) Vysetfete, pro kterd p € R je konvergence na ,kruznici konvergence® (tj. pii volbé
|z| = R) absolutni

(iii) Naleznéte piiklad p a z takovych, ze fada konverguje neabsolutné (¢i naopak dokazte,
Ze toto nemuze nastat)

2. [8b] Uvazujte rovnici
y' = drexp(—x)/—y — 2y.

Ndpovéda: z = \/—y. Pozor na znaménka!
(i) Naleznéte obecnd teseni rovnice
(ii) Sestrojte maximalni feseni — je-li mozné feseni napojovat, ovéite podrobné, pro¢ jsou
napojené funkce resenim
(iii) Nalezli jste skuteéné vsechna teseni? Pokuste se oduvodnit

3. [8b] Je dédna funkce
3

I )
flw,y) = sin(z? + xy + y?)

(i) Urcete 6 > 0 takové, ze f je definovana na prstencovém d-okoli pocatku
(ii) Dodefinujte f v pocatku spojité

(iii) Vypocitejte v pocatku parcidlni derivace

(iv) Urcete, zda v pocatku existuje totdlni diferencidl. Jak presné vypadd?

4. [8b] Uvazujte funkci f = z%y na mnoziné M C R?, kde
M={2*+y*<1}n{z>0}n{y >0}

(i) Vysettete (podrobné zduvodnéte), zda existuji globalni extrémy
(ii) Urcete body podezielé z extrému woniti M
(iii) Urcete podezielé body na hranici M

(iv) Které z nalezenych bodu jsou (globalni, lokdln{) extrémy?
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