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Predpoklady

Necht {X;}%2, je posloupnost iid n. veli¢in z rozdéleni s hustotou
f(x;0), 0 € (6,0). At L,, U, jsou statistiky s nasledujicimi
vlastnostmi:

(i) Ln=Lo(X1,- . Xn) < Up = Up(Xa, ..., Xn), i, ¥n€N
(i) 3A>0: /n(Up — Ln) —> 2u1_q)2 A, sj. pro n — oo,
(i) V/n(Up —0) — ZpA —u1_qp A—> 0, sj. pro n— oo,

kde Z, je standardizovany soucet iid nahodnych veli¢in s kone¢nym
druhym momentem.
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Predpoklady

At d > 0, definujme nyni pravidlo pro ukon&eni vyb&ru nasledovng:
N(d) = min{n; U, — L, < 2d}.
P¥idejme predpoklad:

(iv) Nahodné veliginy {N(d)d?; d > 0} jsou stejnom&rn&
integrovatelné.

Za hledany sekvenéni interval spolehlivosti vezmeme:

(Ln(dy> Unqay)-
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Necht plati pfedchozi predpoklady, potom

(a) pro vdechna d > 0 plati N(d) < +o0 s.j. a EN(d) < +o0.
Déle N(d) je nerostouci funkce d s.j., limy_o N(d) = +00 s.j.
a
lim EN(d) = +00
d—0

(b) limgso N(d)d? = 2, A s},
1-a/2

lim EN 2 — 2 A2
B (d)d” = ui_o)2

(C) |imd%o 'D(LN(d) < 0 < UN(d)) =1-a.
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Priklad - Normalne rozdelenie

Nech {X;}22, je postoupnost iid n. veli¢in z N(u, 0?) pre p, o
nezndme. Chceme interval spolahlivosti pre dfiky 2d,d>0s
pravdepodobnostou pokrytia 1 — .. UvaZujme:

_ Snui_q _ Snui_q
Ln:Xn_#y Un:Xn #,
kde
L n 1 n
_ 2 _ 2
xn_;Zx,, 5n—n_1Z(X'—X~) +=
=1 i=1
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Priklad - Normalne rozdelenie

Definujeme rozhodovacie pravidlo pre ukon&enie vyberu ako

Snul—a/2

NG

Dostidvame poZadovany sekvenény interval spolahlivosti tvaru

N(d) = min{n; <d}.

- 5N(d)ulfa/2 ~ SN(d)Ulfa/2
(- 2505 o+ 215052
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(Ne)optimalita Cl p¥i nesekvenénim pfistupu

Necht X = (X;)?_; jsou ndhodné velitiny se sdruZenou hustotou

g o

kde ;1 € R a ¢ > 0 jsou nezndmé parametry. Chceme ukazat, Ze
neexistuje interval spolehlivosti S(x) pro p spliiujici:

(@) Puo(S(X)apu)>1—aproVueRao >0,
(b) diam(S(x)) < 2d pro Vx € R”",
pro fixni d >0 a a € (0,1).
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Steinova procedtra

Nech {X;}22, je postoupnost iid n. veli¢in z N(u, 02) pre p, o
nezndme. Chceme interval spolahlivosti pre dfiky 2d,d>0s
pravdepodobnostou pokrytia 1 — a.

Prvy krok

(1) vezmime poaatocny vyber s rozsahom ng: X, ..., Xp,,
Xo = XaSo L3 30, (X = Xo)?

(2) N—max{no+1 { J—i—l}

(3) vezmime ag, any+1, - .-, an tak, ze plati
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Steinova procedtra

Druhy krok

(1) Pre jednoznatnost predpokladajme napriklad
g+l =0 = an,
(2) vezmime ndhodny vyber s rozsahom N — ng: Xpy41, - - -, Xn,

(3) uvaZujme Statistiku

N
In = 3070 aF Z agX. (3)
k:no+1
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Steinova procedtra

Veta

Nech Iy definovana ako (3), potom z=Y/2(Iy — p) mé t,,_1
rozdelenie. Dalej plati

P [—zl/%no_l (1 - %) <Iy—p< Mty (1 - %)] —1-a

Ak z zvolime tak, aby —zl/2t,,0_1(1 — %) = d, dostdvame interval
spolahlivosti pre 11 s pravdepodobnostou pokrytia 1 — o
(In — d, Iy + d) poZadovanej dizky 2d.
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