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1. Nalezněte lokálńı extrémy funkce

f(x, y) = x− 2y + ln
(√

x2 + y2
)
+ 3arctan

y

x
, x ̸= 0.

2. Dokažte, že existuje okoĺı V bodu (3,−2, 2) ∈ R3 takové, že množina{
(x, y, z) ∈ V | z3 − xz + y = 0

}
je grafem nějaké funkce z = f(x, y), která je tř́ıdy C2 na nějakém okoĺı bodu (3,−2), a

spočtěte ∂2z
∂y2

(3,−2).

3. Nalezněte maximum a minimum funkce

f(x, y, z) = x+ y + z

na množině
{(x, y, z) ∈ R3 | x2 + y2 ≤ z ≤ 1}.

4. Vyřešte diferenciálńı rovnici
2x3 + 5y

y3
y′ =

3x2 + y2

y2
.


