Pocitatova algebra - 5. cviceni
24. dubna 2020

Problém 1. At f,g € Z[x], deg f = n,degg = n — 1, takové, ze maximdln{
koeficienty f, g jsou a,b.
Dokazte, Ze koeficienty fpmod g jsou nejvyse 4ab.

Problém 2. At f,g € Z[z], deg f = n,degg = n — 1, takové, ze délky viech
jejich koeficientu jsou nejvyse c.
Dokaite, Ze ¢asova slozitost vypoctu f pmod g je O(nc?).

Problém 3. Spocitejte res(f, g) pro
a) f=a’+z—-2,9g=u+2,f,g€ Lzl
b) f=a22—-1,g=2>+1,f,g € Zx].

Problém 4. Dokazte, ze polynom f € Q[z] m4 (ve svém rozkladovém nadtélese)
vicendsobny kotfen, pravé kdyz res(f, f/) = 0, kde f’ je formdln{ derivace f.
Co podminka res(f, f') = 0 iikd pro kvadratické polynomy? (Vyjadrete tuto
podminku pomoci koeficientii obecného kvadratického polynomu.)

Problém 5. At a,b € R, f,g € R[z], deg f = n,degg = m.
Dokazte (z definice, tj. bez Véty 13.4), ze res(af, bg) = a™b" res(f, g).



