II1.2 Integraly a krivkové integraly zavislé na parametru
Véta 6 (o derivaci integrélu podle komplexn{ proménné).  Necht I C R je
interval a Q C C je oblast. Necht funkce F : I x Q — C spliiuje nasledujici
podminky:

(1) Pro kazdé z € ) je funkce t — F(t, z) méritelnd na intervalu I.

(2) Pro skoro vsechna t € I ma funkce z — F\(t,z) spojitou derivaci
podle komplexni proménné na ().

(3) Existuje zy € §2, pro které je funkce t — F(t, zy) integrovatelna na I.

(4) Pro kazdé z € Q existuje U okoll z a integrovatelna funkce h na
I, pro kterou plati ‘%—Z(t,w)‘ < h(t) pro vSechna w € U pro skoro
vsechna t € I.

Potom funkce

g(z) = /F(t, Sdt, 2e0
I
je holomorini na ) a pro z € € plati
OF
"(z) = | =—(t,z)dt.
/) = [ 5o2)

Poznamka: V predchozi vété 1ze interval I nahradit libovolnym prostorem
s mirou.
Véta 7 (o zédmeéné kiivkového integrélu a ...).  Necht ¢ : [a,b] — C je
cesta.
(1) Necht pro kazdé n € N je f,, : {p) — C spojitd funkce a tyto funkce
necht na {(p) konverguji stejnomérné k funkci f. Pak f@ fn — f(p f.
(2) Necht pro kazdé n € N je f, : {p) — C spojitd funkce a tyto funkce
necht na (@) konverguji bodové ke spojité funkci f. Je-li posloupnost
funkce (f,) stejné omezend na (p), pak [ fo — [, f-
(3) Necht G C C je neprdzdna oteviend mnozina a I : (p) x G — C je
spojita funkce. Pak funkce

g(w):/F(z,w)dz, wed

je spojita na G.

(4) Necht G C C je oteviend, F : (p) x G — C je spojitd funkce
a parcialni derivace funkce F podle druhé proménné (tj. derivace
funkce w +— F(z,w) podle komplexni proménné) je spojita na (©) xG.
Potom funkce

g(w):/F(z,w)dz, wed
¢
je holomorfni na G a pro w € G plati
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