V.1 Retézce a cykly
Definice. Retézcem rozumime vyraz tvaru

o1+ 2+ F on, (*)

kde n € N a ¢1,...,p, jsou cesty. Retézec (x) se nazyva cykl, pokud jsou
cesty 1, ..., @, uzaviené.
Necht T' je Fetézec tvaru (x). Pak definujeme

e obraz fetézce I jako (I') = (1) U (p2) U--- U (p,);
e délku fetézce I jako V(') = V(¢1) + V(p2) + - -+ + V(en);
e je-li f: (') — C spojitd, pak integral funkce f podél T" jako

[y R A

o je-li f:(I') — C\ {0} spojita, pak pfirlstek logaritmu funkce f podél
I' jako

Arlog f = Ay log f + Ay log f+---+ Ay, log f.
Je-li I' cykl a a € C\ (I'), pak index bodu a vzhledem k cyklu I je

1 1
indra = : / dz.
2mi Jp 2 —a

Jsou-li 'y a I’y dva fetézce, fekneme, Ze jsou ekvivalentni, jestlize (I';) =
(T9) a pro kazdou spojitou f : (I'1) — C plati [ f= [, f.

Poznamky.
(1) Je-Ii T cykl tvaru (x) aa € C\ (I'), pak

indr @ = ind,, a +ind,, a + - - - +ind,,, a.

(2) Necht 1 : [a,b] — C a s : [c,d] — C jsou cesty, pro které o1(b) =
@o(c). Pak jejich spojeni o1 4 @9 je ekvivalentni fetézci o1 + po.

(3) Pro index bodu vzhledem k cyklu plati zrejmé analogie Véticky I11.9,
Véty 111.10 a propichovaci véty (Poznamka za Veétou I11.10).

Véta 1 (o cyklu okolo kompaktu).  Necht Q C C je oteviend mnozina
a K C () je neprazdna kompaktni podmnozina. Pak existuje cykl I' s
vlastnostmi:

(i) (I € Q\ K,

(ii) indr 2z nabyva na C\ (I') pouze hodnot 0 a 1,

(iii) indprz = 1 pro z € K,

(iv) indrz =0 pro z € C\ Q,

(v) Pro kazdou f holomorfni na § plati

_ 1 [ fw)
f(z)_Qm'/rw—zdw’ z € K.



