[.7. Spojity funkéni kalkulus pro C* algebry.

Lemma 29. Necht A je C* algebra s jednotkou e a B C A C*-podalgebra obsahujici e.
Pak pro kazdé x € B je o(x) = op(x).

Véta 30 (spojity funkén{ kalkulus pro C*-algebry). Necht A je C*-algebra s jednotkou e a
x € A je normdini prvek. Necht B je uzavrend podalgebra algebry A generovand mnoZinou
{e,z,x*}. Pak plati:

e B je komutativni C* algebra.

e Zobrazeni h : ¢ — (z) je homeomorfismus A(B) na o(x).

Necht T' : B — C(A(B)) je Gelfandova transformace algebry B. Pro f € C(o(x))
oznacme

Fla) =T o)

Pak zobrazeni ® : f — f(:c), které se mazyvd spojity funkéni kalkulus pro prvek xz, md
ndsledugici vlastnosti:

o ® je izometricky x-izomorfismus C*-algebry C(o(x)) na B.
Je-li p polynom, pak p(x) = p(z).
o(f(x)) = f(o(x)) pro f € C(o(x)). i
Jestlize y € A komutuje s x, pak y komutuje s f(x) pro kazdé f € C(o(x)).
Navic, ® je jediné zobrazeni splnujici proni dvé podminky.



