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1 Teoretická část

Gröbnerovy báze

1. Kolik řešeńı má následuj́ıćı soustava v Q a v C?

1 + 2x2 + y2 + 4x2y2 + 2x2y4 = 0, xy2 + xy4 = 0.

0,∞

2. Kolik řešeńı má následuj́ıćı soustava v Q a v C?

x2 − 2xy2 + 1 = 0, xy − 2y2 + x = 0.
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3. Umı́te (ne)algebraicky od̊uvodnit neřešitelnost následuj́ıćı soustavy poly-
nomů nad C?

x3
i = 1, i ∈ {1, 2, 3, 4}

x2
i + xixj + x2

j = 0, 1 ≤ i < j ≤ 4.

4. (K zamyšleńı) Necht’ f1, . . . , fk ∈ Q[x1, . . . , xm], T ≥ Q těleso a t1, . . . , tk ∈
T tak, že

∑k
i=1 tifi = 1. Plat́ı potom, že existuj́ı {q1, . . . , qk} ∈ Q tak, že:

k∑
i=1

qifi = 1?

. Zde stač́ı vźıt bázi vektorového prostoru generovaného všemi termy
polynomů tifi

Bezčtvercová faktorizace polynomů

1. Spočtěte bezčtvercovou faktorizaci polynomu x5+2x4− 2x3− 4x2+x+2
nad Z[x].
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2. Spočtěte bezčtvercovou faktorizaci polynomu
x7 + x6 − x5 − x4 − x3 − x2 + x+ 1 nad Z[x].

3. Spočtěte bezčtvercovou faktorizaci polynomu x6 + x4 + x2 + 1 nad Z2[x].

4. Spočtěte bezčtvercovou faktorizaci polynomu x7 + x6 + x4 + x3 + x + 1
nad Z3[x].
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