Zkouskova pisemka z NMAA103 - 20.12.2024
Na kazdy papir napiste: 1. Cislo piikladu 2. Jméno

1.(15 bodti) Naleznéte obecné feSeni soustavy diferencidlnich rovnic

6 -7 4
y =11 0 1]uw.
-2 3 0

2.(10 bodu) Dokazte, ze na urcitém okoli bodu [z,y, z] = [1, 1, 1] existuje funkce z(z,y)
tak, ze
2 + % + 2% = log(zyz) + 3.
Spoctéte 2z, 2y, Zzz & Zzy Vv tomto bodeé.
3.(15 bodu) Naleznéte maximum a minimum funkce
f(z,y,2) = 22 — V3xy + 9? + 2% na mnozine M := {lz,y,2] € R3: 22 4+¢y2+22< 1}.
Pokud o néjaké mnoziné tvrdite, ze je kompaktni, tak to dokazte.

4.(10 bodu) Rozhodnéte o platnosti nésledujicich tvrzeni (tedy je dokazte, nebo sestrojte
protipiiklad):

a) Necht f: R — R je spojitd a rostouci a K C R je kompakt. Pak f~'(K) je kompakt.
b) Necht f: R — R je spojita a rostouci a K C f(R) je kompakt. Pak f~!(K) je kompakt.
¢) Necht f:[0,1] — R je spojitd a K C R je kompakt. Pak f~1(K) je kompakt.

Pfeji Vam mnoho Stésti.
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