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Teoreticka cCast

. Dokazte vétu o fundované indukci- Tvrzeni 20.1 ze skript.

. Necht R, S jsou komutativni okruhy a f : R — S je surjektivni homomorfismus. Necht navic je R

noetherovsky. Dokazte, Ze pak je noetherovsky i S.

. Uvedte ptiklad oboru, ktery:

e je Gaussovsky a Noetherovsky;

e je Gaussovsky a neni Noetherovsky;

e neni Gaussovsky a je Noetherovsky:;

e neni{ Gaussovsky a neni Noetherovsky.

. Komutativni okruh R se nazyva Artinovsky pravé tehdy, kdyZ v ném neexistuje nekonecnéa klesajici

posloupnost idealt. Jinymi slovy pokud v R existuje posloupnost ideala I; D Iy 2 I3 D ..., potom
existuje k, Ze I, = I1;, pro viechny j € N. Uvédte piiklad oboru, ktery:

e je Artinovsky a je Noetherovsky;

e neni Artinovsky a je Noetherovsky;

e neni Artinovsky a neni Noetherovsky.

. Dokazte, ze kazdy Artinovsky obor je téleso.
. Dokazte nebo uved'te protipiiklad:

e Kazdy kone¢ny graf je terminujici.
e Kazdy konecny graf je les, pokud zapomeneme na jeho orientaci.
e Kazdy koneény neorientovany graf lze orientovat tak, aby byl terminujici.

. Brzy dokazete vétu, ktera tvrdi, Ze graf G je norméalni pravé tehdy, kdyz je konfluentni. Lze tato

véta zesilit na tvrzeni: ,,Graf G je konvergentni pravé tehdy, kdyz je konfluentni?*

. Vrchol nf(z) se nazyva normdlni forma vrcholu z pravé tehdy, kdyz nf(z) je terminal a z = nf(x).

Ukazte, ze terminujici graf G je

konvergentni pravé tehdy, kdyz kazdy vrchol v G méa jednozna¢ny normalni formu.

. Plati v pfedchozim cvi¢eni implikace zprava doleva bez predpokladu terminujicnosti? Tedy plyne z

toho, Ze kazdy vrchol méa jednoznacny normaélni tvar, i to, Zze dany graf je pak nutné konvergentni-
terminujici a normalni?

Rozhodnéte, zda polynom x® + 2% — 22 + 1 € T[x], kde T je t&leso charakteristiky 0, lez{ v idedlu
(23 — 2?2 + x4+ 1,24 - 1).

Dokazte, ze usporadani na termech <LEX, <GLEX i vahované jsou piipustna.

Programovaci c¢ast

. Zopakujte si zakladni praci se SageMath.

https://doc.sagemath.org/html/en/tutorial/index.html
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