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Grobnerovy baze

1. UkaZte, Ze problém urcit zda polynom p(Z) nélezi danému idedlu I < Q[Z] je NP-tézky, pomoci
redukce SATu na tento problém. Napovéda: Nejprve si to rozmyslete pro situaci v C[z]. Mize se
hodit Diisledek 22.3 ze skript.

Bezctvercova faktorizace polynomii

2. Spo¢téte bezctvercovou faktorizaci polynomu

o 2%+ 2x% — 223 — 422 + 2 + 2 nad Z[z].

o 27 + a8 — 2% —2* — 2% — 2% + 2+ 1 nad Z[z].
o 20+ 2% + 22 + 1 nad Zy[z].

o 27 + 2% + 2t + 2% + 2 + 1 nad Z3[z].

Na déleni polynomu a pocitani NSD muzete vyuzit Sagemath.

3. Necht R je gaussovsky obor charakteristiky 0 a necht f je primitivni polynom z Rlz1, ..., Zm].
Dokazte:

o f je bezttvercovy <= ged(f, %7 21y =1,
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e Pokud f = Hle ht je bezétvercovy rozklad, potom
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Aplikujte toto tvrzeni na navrh algoritmu pro bezétvercovou faktorizaci polynomiu vice proménnych
nad gausovskymi obory charakteristiky 0.

4. Formulujte a dokazte analogické tvrzeni jako v minulé tloze, ale pro kladnou charakteristiku.
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