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Teoreticka cast

. Dokazte, ze << je ostré a terminujici usporadani, za predpokladu, Zze < je pfipustné usporadani na
termech.

. Vsimnéte se, ze obecné neni << linearni. Pfedpokladejte, Ze mame néjaké prirozené usporadani na
naSem télesu (jako napf. na Q, R). Lze ,zlinearizovat® << na né&jaké <<’, které jiz bude linearni?
Pfijdeme tim o n&jakou (pro vypoéty a v naSem kontextu) p¥ijemnou vlastnost?

. Usporadejte
xy® + 2%y, 2z 42t + 2y,
—2?y 4+ 2222 + 2, 22y + x + 2°
pomoci uspofadani << uréeného termovym uspoiadanim:
(a) <rLEx,T>y;
(b) <rex,z <y;
(c) <GrLEX,T>Y;
(d) <grLex,r <y.

. Piedpokladjte, ze R = {xy — 2® — 22, 2* + 23 + 2} je Grobnerova baze pro <rgx,r < y. Urcete,
zda ziy* + 23y € (R).

. Ukazte, Zze R z piedchoziho cvi¢eni neni Grébnerova béaze pro <ppx,z > y.

. Dokazte, Ze R je Grobnerova baze idealu I = (R) pravé tehdy, kdyz (1t(R)) = (1t(I)) . Rozumi se
It(U) = {It(u) : weU}.

. Plati véta, ze graf G je normalni pravé tehdy, kdyz je konfluentni. Lze tato véta zesilit na tvrzeni:
,Graf G je konvergentni pravé tehdy, kdyz je konfluentni?“ A plati to pro G konecné?

. Vrchol nf(x) se nazyva normdini tvar vrcholu x pravé tehdy, kdyz nf(z) je terminal a z = nf(x).
Ukazte, ze terminujici graf G je konvergentn{ pravé tehdy, kdyz kazdy vrchol v G mé jednoznaény
normalni tvar.

. *Plati v predchozim cviceni implikace zprava doleva bez pifedpokladu terminujicnosti? Tedy plyne
z toho, Ze kazdy vrchol mé jednoznacny normalni tvar, i to, Ze dany graf je pak nutné konvergentni-
terminujici a normalni?

Vypocetni ¢ast
. Zopakujte si, jakym zpiisobem funguje usporadani na termech v SageMath.

https://doc.sagemath.org/html/en/reference/polynomial_rings/sage/rings/polynomial/term_order.html

. Nastudujte si, jakym zptisobem funguji idealy a Grébnerovy béaze v SageMath.
https://doc.sagemath.org/html/en/reference/polynomial_rings/sage/rings/polynomial/multi_polynomial_ideal.html

. Oveite [3] [ a [f] pomoci SageMath.
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