6. soutézni série

5.1.2026

Uloha 1. Pro kladné celé é&islo n oznaéme f(n) = 1!+ 2! + ... + nl.
Najdéte polynomy P a (), aby platilo

fn+2)=Pn)f(n+1)+Qn)f(n)
pro vSechna n > 1. (5 bodi)

Uloha 2. Najdéte minimalni hodnotu

(u—v)?+ (m{f)Q

pro0<u<+v2av>0. (10 bodu)

Uloha 3. Definujme f : Rar — Rar predpisem

f(n)=n+[Vn|VneR].

Dokazte, ze pro kazdé kladné celé ¢islo m, obsahuje posloupnost

m, f(m), f(f(m)), fF(f(f(m))), ...

druhou mocninu pfirozeného &isla. (10 bodu)

Uloha 4. Kouzelnici Hokus a Pokus maji kruZnici, jejiz jedna polo-
kruznice je modra a druhé zelend. Béhem pfedstaveni odejde Hokus z
mistnosti, nac¢ez necha Pokus divaky vyznacit na kruZnici sto riznych
bodt. Pokus nésledné jeden bod vymaze. Potom se vrati Hokus a pouze
z pozic zbylych 99 bodi urdi, jestli lezel vymazany bod na modré nebo
zelené pulkruznici. Dokazte, ze jim kouzlo nemtze pokazdé vyjit.

(15 bodi)
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