5. soutézni série

8.12.2025

Uloha 1. Na kruznici rozmistime 111 jablek, néktera cervend a néktera
zelend tak, Ze pokud je nékde zelené jablko, pak mezi nasledujicimi
tfemi jablky (ve sméru hodinovych ruéicek) jsou pravé dvé zelena, a
pokud je né€kde cervené jablko, pak toto naopak nesmi platit. Ukazte,
Ze vsechna rozmisténd jablka jsou ¢ervené. (5 bodu)

Uloha 2. Déno a € (0,1). Najdéte véechny funkce f : R — R spojité
v nule, pro néz f(z) + f(ax) = x pro vSechna = € R. (10 bodu)

Uloha 3. Tii étverce ABCD, RATU a WCY Z (body uvédime proti
sméru hod. ruci¢ek) maji po dvou nejvyse jednobodovy prunik. Necht
M je stied usecky T'W. Dokazte, ze kolmice na RY vedena bodem M
prochéazi bodem B. (10 bodu)

Uloha 4. Najdéte viechna kladné celd ¢isla n < 10190, kterd spliuji
zaroven

n|2",
n—1]2"—1,
n—2]2" -2

(15 bodi)
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