5. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminafi 15.12.2025

Uloha 1. Je mozné pokryt tabulku 2025 x 2025 pomoci obdélniki 1 x 2
a pétipolickovych krizi tvorenych jednim prostfednim polickem a jeho
Ctyfmi sousedy?

Uloha 2. Pro ktera piirozena ¢isla n > 3 existuji po dvou rtizné kladna
cela cisla aq,...,a, takova, Ze a; + a;11 je mocnina dvou pro vSechna
i € {1,...,n}? Uvazujeme indexy modulo n, tedy a,+1 = ai.

Uloha 3. Seététe fadu

= 1

tg —— .
Zarcg1+n+n2
n=1

Uloha 4. Necht Ay, ..., A, jsou vrcholy pravidelného n-thelniku,
je kruznice opsana tomuto n-thelniku a k je takova kruznice, ze [ lezi
v jejim vnittku. Ozna¢me X;, Y; pruseciky te¢ny ke kruznici [ vedené
bodem A; a kruznice k. Ukazte, Ze mnozinu usecek {A;X;, A;Y; : i =
1,...,n} lze rozdélit na dvé ¢asti tak, Ze soucet délek usecek v kazdé
¢asti bude stejny.

Uloha 5. Necht A = (aij)?jzl je realna n xn matice takova, ze a;jaj; <
0 pro vsechna 1 < 4,7 < n. Dokazte, ze pokud A méa nenulové vlastni
¢islo, pak alespon dvé jeji vlastni ¢isla nejsou realna.

Uloha 6. Necht R je (nekomutativni) okruh nulové charakteristiky a
necht e, f, g jsou idempotentni prvky spliiujici e + f + g = 0. Ukazte,
zee=f=g=0.
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