4. soutéznil série

24.11.2025

Uloha 1. Bud ABCD rovnobéznik se stfedem O. Dokazte, ze pro
libovolny bod M na tseéce AB existuji jednoznac¢né uréené body N na
tsefce OC' a P na tsecce OD takové, ze O je tézistém AMNP.

(5 bodi)

Uloha 2. Je déna krychle a krychlova krabice (s vikem), do které se
krychle piesné vejde. Malif krychli obarvil stény krychle, kazdou jinou
barvou. Malifka krabic mezitim obarvila stény krabice (véetné vika),
kazdou jinou barvou. Malif i malifka méli k dispozici stejnych Sest ba-
rev, ale stény obarvili kazdy, jak chtél. Dokazte, ze miizete vlozit krychli
do krabice tak, aby kazda sténa krychle priléhala ke sténé krabice od-
lisné barvy. (10 bodu)

Uloha 3. Bud f : [0,1] — [0,1] spojit4 funkce spliiujici

Vo € [0,1]: f(f(x)) = 22

Dokazte Vz € (0,1) : 22 < f(z) < . (10 bod)
Uloha 4. Uvazujme posloupnost %2, ¥3, ...definovanou rekurentnim
predpisem

(n+1)(n = 2)yns1 = n(n* =n = Dyn — (0 = 1)’y51

a pocateénimi podminkami y» = y3 = 1. Ukazte, Ze y, je celé cislo,
pravé kdyz n je prvodislo. (15 bodu)
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