4. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminafi 31. 11. 2025

Uloha 1. Dokazte, Zze pro kazdé n > 2 existuje n po dvou riznych

prirozenych dcisel aq, as, ..., a,, kterd spliuji
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Uloha 2. Ukaite, Ze realny polynom p(z) = > 1" ;a;z’, jehoz koefici-

enty spliwji i ; 575 = 0, ma alesponi jeden redlny kofen.

Uloha 3. V roviné je dan (nedegenerovany) trojihelnik ABC, jehoz
vSechny vrcholy maji celoc¢iselné souradnice a jehoz vSechny strany maji
celociselné délky. Urcete nejmensi moznou hodnotu |AB|.

Uloha 4. Mé&jme 50 (ne nutné riiznych) intervali. Dokazte, Ze alespoii
osm z nich mé spoleény neprazdny prinik, nebo alespon osm z nich je
po dvou disjunktnich.

Uloha 5. Ctvercové redlné matice A, B komutuji a spliiuji A4%0%% =
B2026 — | Ukazte, ze A+ B + I je regularni.

% Uloha 6. Spoctéte

lim \/1+2\/1+3\/-~+(n—1)\/m.
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