3. soutéZni série — resSeni

1. A’, D', E’ jsou kofeny polynomu y — K a B’, C’, F’ jsou kofeny polynomu y — L
pro vhodnéd K, L. Z Vietovych vztahtt A’ + D' + B/ = -2 = B’ + C' + F'. Odtud
(D'=C")Y=(B' -A)Y+ (F' — FE).

2. Ne. V racionalnim ¢isle z a iraciondlnim éisle y musi byt hodnoty rtzné: g(z) # g(y).
V intervalu mezi g(z) a g(y) je nespo¢etné mnoho iraciondlnich &isel. Ze spojitosti musi g v
itervalu mezi x a y nabyvat vSech téchto iracionalnich hodnot. Z predpokladu vsak téchto
hodnot nabyva jenom v racionalnich bodech, téch je ale jenom spocetné mnoho, takze v
nich nemuze nabyt nespocetné mnoho iracionalnich hodnot. Spor.

3. Musi jich otevrit L%N |. Nejdiiv pro¢ mu staéi oteviit %N . Otevie nejprve kazdy
druhy ¢lanek na soucasném fetézu, tedy nejvyse polovinu. Tim jiz fetéz rozdéli na ¢lanky.
Nemiize vSak jesté spojit dva neoteviené clanky. Podiva se tedy, kde je novém fetézu potteba
spojit do fady za sebou dva ¢i vice neotevienych ¢lanku a v kazdé této fadé otevie kazdy
druhy ¢lanek, dohromady tedy opét nejvyse polovinu neotevienych ¢lankd. Cili celkem
otevrel nejvyse tii ctvrtiny.

Dale pro¢ umi zakaznik vynutit aspon L%N ]. Rozdéli si Fetéz pomyslné na ¢tvefice
a kazdou ¢tverfici 1 — 2 — 3 — 4 bude chtit pfeusporadat na 2 — 4 — 1 — 3. Jen na toto
preuspofadani je z étvefice potieba oteviit t¥i élanky (vSechny az na jeden), protoze kazda
dvojice ¢lankd sousedi bud predtim nebo potom. Pokud neni ¢lankid nésobek Gtyr, prida
zékaznik jednu ¢tverici ,s vynechanymi ¢ldnky“, napf. 1 —2 —3 na 2 a 1 — 3 (pficemz tyto
Gasti v koneéném Fetézu nesousedi, bude mezi nimi jind &étvefice). Stejnym argumentem z
ni musi klenotnik oteviit vSsechny c¢lanky az na jeden, coz uz dava L%N 1.

4. Pro viechna n. Bud a = (1,2). At je b cokoli, jsou ab a ba = a(ab)a™! konjugované.
Libovolnou permutaci lze vytvofit prohazovanim sousednich prvka (probublavanim). Pro-
hozeni sousednich prvku lze ziskat sklddanim a a n-cyklu (1,2,...,n): prvky, které chci
prohodit, orotuji na pozice 1,2, tam je prohodim a orotuji na puvodni pozice. Pro licha
n = 2m — 1 vezmeme za b n-cyklus a ukdzeme, Ze sklddanim ab a ba lze ziskat a a b (pak
uz ab, ba budou generovat vSechny permutace). K tomu staci vzit

(baab)™ = b"""'b = b, (baab)™ *ba = b*™ ba = a. (1)

Je-li n = 2m liché, vezmeme b = (2,3, ...,n). Pak opét plati (1) a protoze slozenim b a a
vznikne n-cyklus, tak a a b generuji.
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