3. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 10.11.2025

Uloha 1. Necht n1,no,...,ny jsou celd ¢sla a mq, mo, ..., mi néjaka
jejich permutace. Dokazte, ze

]nl—ml\—i—]ng—mg\—i—---—i-\nk—mk\
je sudé cislo.

Uloha 2. Existuje v R¥ (pro n&jaké k& € N) vlastni podmnozina S
takova, ze pro kazdy bod z € R” \ S existuji alespont dva body S, které
maji ze vSech bodii v S k = nejmensi (euklidovskou) vzdalenost?

Uloha 3. Polynomy p, q € R[z] spliiuji pro vSechna z € R rovnosti

p(p(z)) = q(q(z)),
p(p(p(z))) = q(q(q(x)))-

Musi uz nutné platit p = ¢7

Uloha 4. Je na obrazku uzel, nebo volna smycka?
A5

Uloha 5. Uvazujme rekurentné zadanou posloupnost polynomt Py(x) =
1, Py(x) = —22P,_1(x) + P, _{(z) pron = 1,2,.... Vypoctéte P,(0)
pro kazdé prirozené n.

* Uloha 6. Oznac¢me p,, n-té prvnocislo a |z| celou ¢ést ¢isla z. Ukazte,
ze nasledujici fada konverguje.
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web: http://karlin.mff.cuni.cz/resitel



