1. soutézni série

6.10.2025

Uloha 1. Do tabulky n x n napiSeme ¢éisla 1,2, . .., n? popotadé tak, ze
nejprve vyplnime zleva doprava prvni radek, potom druhy atd. Napf.
pro n = 3 tedy dostaneme

1 2 3
4 5 6

78 9

Nyni v tabulce vybereme n policek tak, abychom z kazdého radku i
kazdého sloupce vybrali pravé jedno, a ¢isla na vybranych pozicich
secteme. Jaké mozné vysledky miZeme dostat? (5 bodt)

Uloha 2. Mgr. Petr Stiiha¢, Ph.D. se ve vyzkumném ustavu stuz-
kostfizném zabyva stithanim stuzek na tuseky celociselnych délek. Pro
stuzku délky n ozna¢me A(n) pocet riznych vysledki, které muze zis-
kat jejim rozstfihanim na casti délek asponn 2 a B(n) pocet rtznych
vysledku s aspon jednim kusem liché délky (vysledky, které se lisi jen
usporadanim, povazujeme za stejné). Ukazte, ze A(2n + 1) < B(2n).
(10 bodi)

Uloha 3. Mé&jme pét readlngch ¢isel, pro néz plati, Ze soucet libovolnych
t¥i je vétsi nez soucet zbyvajicich dvou. Rozdil téchto dvou souctl je
tedy kladné ¢islo. Vynasobime-li vSech 10 takovych rozdilt (pro vSechny
mozné trojice ¢isel), pak vysledny soucin je mensi nebo roven druhé
mocniné sou¢inu puvodnich ¢éisel. Dokazte. (10 bodu)

1] takové, ze pro

Uloha 4. Existuji spojité funkce f, g : [0,1] — [0,
) t)? (10 bodu)

vsechna ¢ € [0, 1] plati f(t) # g(t) a f(g(t)) = g(f(
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