1. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminafi 13.10.2025

Uloha 1. Rozhodnéte, zda existuje Sest riiznych p¥irozenych &isel a, b,
¢, d, e, f, kterd spliuji

a+b+c+d+e+f

= 2025.
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Uloha 2. Dokaite, ze pro kazdou nekonstantni funkci f: R — R exis-
tuji redlna ¢isla z, y takova, ze f(x +y) < f(xy).

Uloha 3. Najdéte nejmensi ¢islo S takové, ze libovolné dva ¢tverce
se souctem obsaht rovnym jedné lze umistit do néjakého obdélniku o
obsahu S tak, aby se jejich vnitiky neptekryvaly a jejich strany byly
rovnobézné se stranami obdélnika.

Uloha 4. Mé&jme v roviné dvé kruznice wi,ws, které se protinaji ve
dvou riznych bodech A, B. Dokazte, ze existuje bod X s nésledujici
vlastnosti: pro libovolné body P € wi, Q € wy takové, Zze A leZi uvnitt
usecky PQ), prochéazi osa P() bodem X.

Uloha 5. Ukazte, ze pro libovolna prirozena c¢isla a, b, ¢ existuje pfi-
rozené n, pro néz v/n3 + an? + bn + ¢ neni celé &slo.

Uloha 6. Necht G = (V, E) je souvisly (jednoduchy koneény) graf.
Pro z,y € V ozna¢me dg(z,y) délku nejkratsi cesty mezi x a y, dale
necht rq(z) = max{dg(z,y) | y € V} a r(G) = min{rg(z) | x € V}.
Dokazte, ze pokud r(G) > 2, pak G obsahuje cestu délky 2r(G) — 2
jako indukovany podgraf.
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