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Rozhodnéte o platnosti nasledujicich tvrzeni (tedy je dokaZte nebo sestrojte
protiptiklad):

1. Necht f,g:[0,1] — [0, 1] jsou spojité funkce.

(a)® Necht f(0) = g(0) =0a f(1) = g(1) = 1. Musi existovat z € (0,1) tak, ze
f(z) = g(x)?

(b7 Necht f(0) = g(1) = 0 a f(1) = g(0) = 1. Musi existovat = € (0,1) tak, Ze
f(z) = g(x)?

2. Necht f:R — R je funkce.
(a) K > 0Vz € [-1,1] — K22 < f(x) < K2? = existuje f/(0).
(b) Existuje f/(0) = 3K > 0Vx € [-1,1] — K2? < f(z) < Ka?
3. Necht f:R — R je funkce.
(a) 3f(0)eR = 35 >0, ze f je omezend na (—0,0)?
(b)*K 3f7(0) € R* = 36 > 0, % f je omezend na (—4,8)?

4. (a)B Dokazte, 7e existuje funkce f : [0,1) — R takova, Ze existuje vlastni limita
lim, 04 f'(x), existuje f)(0) a neplati rovnost f(0) = lim,_04 f'(x).
b)#B Dokazte, 7e existuje funkce f : [0,1) — R takova, 7e existuje derivace fL(0), f'(x)
existuje pro kazdé z € (0,1) a neexistuje limy 0+ f/().

5.5k Rozhodnéte, zda existuje f : R — R se spojitou druhou derivaci na R, ktera neni ani
konvexni ani konkivni na zadném intervalu v R.
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