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1.5k Uvazujte funkei f : [0,00) — R zadanou pfedpisem
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0, 0.

(a) Rozhodnéte, zda je funkce spojita na [0, 00).

(b)

(c)

(d)% Rozhodnéte, zda existuje a € (0, 00) takové, 7e funkce f je monoténni na intervalu
(a,00).

Rozhodnéte, zda existuje f/ (0), a pokud ano, spoctéte ji.

Rozhodnéte, zda m4 funkce f asymptotu v oo, a pokud ano, urcete ji.

(e)*K Rozhodnéte, zda existuje b € (0,00) takové, ze funkce f je konkavni na intervalu
(0,b).

2. Uvazujte funkci f definovanou predpisem

: 2logx
{arcsm (Hlog%) , x€(0,00)

0, z =0.

(a) UkaZte, ze je funkce f dobie definovana.
(b) Rozhodnéte, ve kterych bodech x € [0, 00) existuji jednostranné derivace funkce f
a pro tyto body je spoctéte.
(¢) Urcete intervaly monotonie funkce f.
(d) Ur¢ete obraz mnoziny [0, e] pfi zobrazeni f.
(e) Urcete intervaly konvexity a konkavity funkce f.
3. Uvazujte funkci f(x) = /|sinz]cos (2).

(a) Naleznéte body maxima a minima funkce f, pokud existuji.

(b) Urcete obor hodnot funkce f.

(c)‘% Existuje otevieny interval I obsahujici bod 7, na kterém je funkce f konvexni?

4. UvaZujte funkci f zadanou pfedpisem

{($2)sinx, = R\ {0}

1, z = 0.

(a) Najdéte intervaly, kde je funkce f spojita.

(b)

(c)

(d)Eg% Rozhodnéte, zda existuje & > 0 takové, ze funkce f je monoténni na intervalu

(€, 00).

Spoctéte f/(0), pokud existuje.

* Rozhodnéte, zda existuje § > 0 takové, ze funkce f je rostouci na intervalu (-9, 9).
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Bonus

Definice 1. Necht f je realna funkce a a € R. Rekneme, ze funkce f je rostouct v bode
a, pokud existuje 6 > 0 takové, ze f(x) < f(a) pro vSechna z € P_(a,d) a f(x) > f(a)
pro viechna z € Py (a,?).

Véta 2. M4-li redlné funkce f v bodé a € R kladnou (resp. zapornou) derivaci zprava,
pak je v tomto bodé rostouci (resp. klesajici) zprava.

5.3 Necht

r4a2sin, #0
) = T
/(@) {O, z =0.

Ukazte, 7e f je rostouci v bodé& 0, ale neni monoténni na zadném intervalu (-4, J).
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