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Teorie

Definice 1. Necht f je redln funkce a a € R. Jestlize existuje

k) fa)
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pak tuto limitu nazyvame derivaci funkce f v bodé a. Znaime f'(a).

Véta 2 (Aritmetika derivaci). Necht a € R a necht f a g jsou funkce definované na n&jakém
okoli bodu a. Necht existuji f'(a) € R* a ¢'(a) € R*.

(a) Plati
(f £9)(a) = f'(a) £ ¢'(a),

(b) Je-li alespoi jedna z funkci f, g spojita v bodé a, pak
(f9)'(a) = f(a)g(a) + f(a)g'(a),

(¢) Je-li funkce g spojita v bodé a a navic g(a) # 0, pak

I\ Fagla) - fa)g(a)
<g) (a)= 9(a)? ’

vzdy je-li vyraz na pravé strané definovan.

Véta 3 (O derivaci slozené funkce). Necht f mé derivaci v bodé yo € R, g m4 derivaci v bodé
xo € R, yo = g(xg) a g je v bodé xg spojita. Potom

(fo9) (z0) = f'(y0)g'(w0) = ' (9(0)) ¢’ (x0),
je-li vyraz na pravé strané definovan.

Véta 4 (O limité derivaci). Necht realna funkce f je spojita zprava v bodé a € R a existuje
limg_yq, f'(z). Pak existuje f) (a) a plati fi (a) = lim f’(z). Leva strana analogicky.
T—a4

Hinty

Piiklady

Spoctéte derivace nasledujicich funkcei, urcete defini¢ni obory funkci i jejich derivaci. P¥ipadné
jednostranné derivace zatim nepocitejte.
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Vypoctéte derivace (i jednostranné) nasledujicich funkei

(a) f(z) =z ||
(b)

1 -z, x € (—o0,1)

flx)=q 1-2)2-=2),

(¢) f(z) = [Inz]]

Bonus

6.9 Zderivujte funkci f(x) = |x]sin? 7.

q Uike Pushing
D hings to the Limits
(_'] : = lim —j (@+8)-f(x)
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Figure 1: https://www.synchroerp.com/news/blog/limit-of-some-function
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