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Priklady
1. Urcete limity
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3. Spoctéte limity
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Reseni: Uzijeme opakované vétu o aritmetice limit
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Reseni:
st tn—5 (54— ) voar 0400
n—+00 n° + n—oo (1 + m) +
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Reseni: Mame |sinn + cosn?| < 1+ 1 = 2, tedy jde o omezenou posloupnost.

Dale )
lim =0.

n—)oon2—3_

Tedy dle véty o souc¢inu omezené a mizejici je vysledné limita rovna 0.
4. Spoctéte limitu
(a) lim vVn+2++/n
n—oo

ReSeni: Z aritmetiky limit
lim vVn+24++vn =00+ 00 =00
n—oo
(b) lim vVn+2—+vn

n—oo
ResSeni:
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lim Vn—1—+/n Vn—-1+n Vn2 =3 +./(n
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ReSeni: Jmenovatele rozsifime podle vzorce A% — BS, ¢itatele podle A2 —
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5. Spoctéte limity

(a) lim {1+2+...+n n}

n—oo

n+ 2 2
ResSeni: pouzitim vztahu 142+ --- +n = n(n + 1)/2 mame
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Reseni: Pouzijeme trik:

1 1 1

k(k+1) k k+1

Nyni aplikovano na sumu ziskidme:

)PP S S S S
Hk(k:ﬂ)_ 2 2 3 3 4

Tedy

n
) 1 ) 1 voar
Am gy amte, b

Bonus

6. Spoctéte limity
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ReSeni: Roznasobime zavorky podle binomické véty:
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Reseni: Pouzijeme soucet geometrické Fady a vétu o aritmetice limit: > ), a” =
a"tl—1
a—1

(b) kde|al, |b] < 1
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(c)
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Regeni: Rozsiiime dle vzoreckii:
(n+1)%3 + In+ 1¢n +n?/3
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e T T 16— Vo2

Reseni: Rozsifime ditatel i jmenovatel tak, abychom podle vztahu (A — B)(A2 +
AB + B?) = A3 — B? odstranili odmocninu.

(d)
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Reseni: Rozepiseme

1 k;2—1:(k:—1)(k:+1)

I=p=r 2
Pak mame
. 1-3 2-4 3-5 n—1)-(n+1) 1 n+1voarl
lim = lim — - = —
n—oo \ 22 32 42 n2 n—o00 2 n 2
(f)
135 2n —1
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Reseni: Regime na zakladé znalosti nerovnosti:
135 2n —1 1
< <

0< =22
T 246 2n T V2n+1

Méme tedy 2 policajty, navic

Dohromady tedy

Matematicka analyza 1, 2024/25, Kristyna Kuncova



