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P°íklady

1. Nech´
∑∞

n=1 an konverguje. Konverguje pak i °ada
∑∞

n=1 a2n?

2.R Dokaºte následující tvrzení: �ada reálných £ísel
∑∞

n=1 an je absolutn¥ konvergentní
práv¥ tehdy, kdyº pro kaºdou omezenou posloupnost reálných £ísel konverguje °ada∑∞

n=1 anbn.

3. Nech´ {an} je posloupnost reálných £ísel. Rozhodn¥te o platnosti následujících tvrzení.

(a)^ Nech´ an ≥ 0 a
∑∞

n=1 an konverguje. Pak
∑∞

n=1 sin(an) konverguje.

(b)W Nech´ an ≥ 0 a
∑∞

n=1 sin(an) konverguje. Pak
∑∞

n=1 an konverguje.
(c)*♡Nech´

∑∞
n=1 an konverguje. Pak

∑∞
n=1 sin(an) konverguje.

4.
Který z následujících graf· m·ºe reprezentovat primitivní
funkci k funkci na obrázku vpravo?

Figure 1: https://www.wiley.com/college/hugheshallett/0470089148/conceptests/concept.pdf
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5.
Který z následujících graf· m·ºe reprezentovat primitivní
funkci k funkci na obrázku vpravo?

Figure 2: https://www.wiley.com/college/hugheshallett/0470089148/conceptests/concept.pdf

6. Na obrázku je funkce f . Na£rtn¥te její primitivní funkci F , jestliºe víte, ºe F (0) = 0.
(Sta£í ná£rtek, není nutno hledat primitivní funkci ze vzore£k·, jde spí² o gra�ckou
podobu.)

Matematická analýza 2, 2024/25, Kristýna Kuncová 2



7. Uvaºujte následující integrál ∫
1− x

(x+ 1)2
dx.

Pokud aplikujete parciální zlomky, dostanete∫
1− x

(x+ 1)2
dx =

−2

x+ 1
− log |x+ 1|+ c.

Pokud ho °e²íte pomocí per partes, vyjde∫
1− x

(x+ 1)2
dx =

x− 1

x+ 1
− log |x+ 1|+ c.

Jak je to moºné?

8.8 De�nujme funkci f : [0, 1] → [0, 1]

f(x) =

{
0, x ∈ R \Q,
1
q , x = p

q , kde p, q jsou nesoud¥lné.

Ukaºte, ºe f nemá primitivní funkci na ºádném intervalu (a, b) ⊂ [0, 1].

(2)”⇒”ukaºteAK,pouºijteSK,”⇐”cokdybybnpracovalaseznaménkeman?
(3a)|sint|<tprot≥0
(3b)cokdyºan→2π?
(3c)Poloºmean=bncn,kdebn=⌊n/3⌋−1/3acn=1,1,−2,1,1,−2,....Paks£ítejtepo3prvcích.Proanz
Dirichleta,prosin(an)zTaylora.
(8)Darbouxovavlastnost
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