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Teorie

Definice 1. Necht f je funkce, a € R a existuje £ (a) € R. Pak polynom

1
n!

T(x) = f(a) + f'(a)(z —a) + -+ = [P (a)(z —a)", zER,

nazveme Tayloroviim polynomem vddu n funkce f v bodé a.

Véta 2 (Lagrangeiv tvar zbytku). Necht f je redlna funkce, a < x. Necht f ma v kazdém
bodé intervalu [a, z] vlastni (n + 1)-derivaci. Pak existuje ¢ € (a,x) tak, ze

1

(n - 1)!f(n+1) (C)(I _ a)nJrl'

f(z) =T (2) =

Poznamka 3. 1. Vyraz RY%(2) := f(z) — T)*(2) nazyvame zbytkem po Taylorove poly-
nomu Tddu n.

Piiklady

1. Pomoci Taylorova polynomu 1. stupné urcete piiblizné hodnoty nasledujicich vyraza (a
porovnejte s kalkulackou)

(a) e (c) (1,04)* (e) arctanl,1
(b) arcsin0,2 (d) In(1,02) (f) sin(—0,22)

Nasledujici piiklady méme odsud: Shirka z mat. analyzy Zeméanek Hasil:
https://is.muni.cz/do/rect/el/estud/prif/js12/m_analyza/web/index.html

2. Vypottéte pribliznou hodnotu ¢&isla e s chybou mensi nez 0, 001.
3. Pro jaké hodnoty plati ptiblizny vztah cosz =1 — % s presnosti 0,00017

4. Urcete maximéalni chybu, které se dopustime, nahradime-li na intervalu (0,9;1, 1) funkci
arctan x Taylorovym polynomem stupné 2 v bodé x¢ = 1.
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