6. cviceni
http://www.karlin.mff.cuni.cz/~kuncova/, kytaristka@gmail.com

Teorie

Véta 1 (Derivace integrdlu podle parametru). Necht f je spojitd funkce na intervalu
[a,b) x J, ma na celém intervalu spojitou parcidlni derivaci %, necht ff f(z,y)dx
existuje pro kazdé y € J. Necht %ﬁ;’y) mé integrovatelnou majorantu na [a,b)

vzhledem k y € J. Pak pro kazdé y € J mame

d [ ~Pof(zy)
dy/ f(x,y>dx—/a Tl o

Véta 2 (Integrace integrélu dle parametru). Necht f je spojitd funkce na [a, b) x [c,d) a

1. f(z,y) mé integrovatelnou majorantu na [a,b) vzhledem k y € [¢,d); (| f(z,y)| <
9(x))

nebo

2. f(x,y) ma integrovatelnou majorantu na [c, d) vzhledem k = € [a, b); (| f(z,y)| <

9(y))

Pak d b b d
/ </ fx,y) d$> dy = / </ f(w,y)dy> dz.
Priklady
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Flayg)= [ SO OT AT G o= ) (o, 32 0) v (0, <O

F(aaﬁ):/ €7ﬁzsm$dl‘ g€ (0,00),a € R
0

Hint:dce dle a, fooo e P cos ax dx = B/(a® + 32).

™
F(a)—/ In(1+ acosx) de ae(-11)
0 cos
Hint: [ H_dx

acost \/171&2 y arcsin y/ = ]_/M
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Hint: fw/2 2dz

_ T

0 1-a2cos?z = /1-a2"
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2 arctan (at
F(Q):/ arctan (atg2) . - _p
0 tg x
s (/2 1 o 1
Hll’lt. fO 71+a2tg PP dlf = 514»70(

11.

jus

F(a,p) = /2 In(a?sin? z + (2 cos? z) dx
0

(@, ) € R*\ (0,0)
Hint: dce dle o,

/”/2 2 a?sin’ x d T
J— a’;‘ =
o aa?sin’z+ B2cos?x a+f
Spoctéte integraly
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