
8. vièení (22. 11. 2007)Co jsme dìlali?Dìlali jsme v¹ehno mo¾né, na o zatím nedo¹lo (:Podívali jsme se na problémy v píseme, ukázali si, k èemu se hodí toto jednoduhétvrzení: je-li a; b 2 Z, m 2 N , F 2 Z[x℄ a a � b (mod m), pak F (a) � F (b)(mod m). Taky jsme si øekli, jak spolu souvisí násobné koøeny polynomu a koøenyjeho derivae.A ukázali jsme si, proè je vlastnì ten obor Z[i℄ zajímavý - pomoí nìj jde toti¾øe¹it diofantiké rovnie.Pøíklady-1. Doka¾, ¾e neexistuje polynom F 2 Z[x℄ takový, ¾e F (10) = 12; F (13) = 12.0. V¹ehna nesoudìlná øe¹ení rovnie x2 + y2 = z2 taková, ¾e x je lihé, jsoutvaru x = a2 � b2, y = 2ab, z = a2 + b2, kde a; b jsou nesoudìlná elá èísla taková,¾e jedno z nih je sudé.1. Najdi v¹ehny násobné koøeny polynomù x2�2x+1 a 3x5+8x4+9x3+5x2�1.2. Doka¾, ¾e polynom F 2 Z[x℄ takový, ¾e F (2007); F (2008) jsou lihá èísla,nemá ¾ádný eloèíselný koøen.3. Doka¾, ¾e je-li a k-násobný koøen polynomu f , je a (k � 1)-násobný koøenjeho derivae f 0.4. Doka¾, ¾e je-li ab = un v nìjakém oboru integrity s jednoznaèným rozklademna souèin ireduibilníh prvkù, existují ; d taková, ¾e ajj3, bjjd3.5. Najdi v¹ehna nesoudìlná øe¹ení rovnie x4 + y4 = z2.6. Najdi v¹ehna eloèíselná øe¹ení rovnie x2 + 1 = y3.
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