3. cviceni (18. fijna 2007)

Co jsme délali?

Povédéli jsme si, co je to kongruence, a uvedli si jejich zakladni vlastnosti. Taky
jsme se zminili o Eulerové funkci ¢(n), Eulerové véta a malé Fermatove véte.

A pak jsme Fesili kongruence - jednak linedrni kongruenci az = b (mod m) a
taky soustavu kongruenci tvaru x = b; (mod m);. O jejim TFeSeni mluvi ¢inska
zbytkova véta.

Priklady
-3. DokaZ, 7e 112|(835°% 4+ 6)'8 — 1.
-2. 4k 4+ 3 (k € N) nejde vyjadiit jako soucet Ctverci (to znamend druhych
mocnin) p¥irozenych ¢isel.
-1. Najdi vSechna celd ¢isla z, pro ktera plati 292 = 1 (mod 17).
. Vyfes soustavu 2 = 1 (mod 5), z = 2 (mod 3).
Urdi, kolik je 729 (mod 26).
Pro libovoln4 celd ¢isla a, b plati > + b2 =0 (mod 7) == a=b= 0 (mod 7).
Dokaz, 7e 13|260 + 730,
Spocti ¢(420).
Najdi vSechna celd ¢isla z, pro ktera plati 21z + 5 =0 (mod 29).
Vyfes soustavu £ = 2 (mod 5), x =8 (mod 11), 3z =1 (mod 7).
V zévislosti na a € Z urci a'®' (mod 125).
Vyies soustavu 4z = 1 (mod 27), 5z = 27 (mod 51).
Méjme riizna prvocisla p a q. Dokaz, ze p?=1 4+ ¢?~! =1 (mod pq).

LRXIDOA N EO

Tezsi priklady
1. Vyies kongruenci (a + b)r = a? + b? (mod ab), kde a,b € N, (a,b) = 1.
2. 19 8™ + 17 je slozené cislo.



