
1. nebo 2. vièení (9. nebo 11. øíjna 2007)Co jsme dìlali?Nejdøív jsme si pøipomnìli prinip matematiké induke.Pak jsme se vìnovali základùm teorie èísel: Zmínili jsme se o de�nii dìlitelnosti,nejvìt¹ího spoleèného dìlitele a nejmen¹ího spoleèného násobku, vìtì o dìlení sezbytkem a Euklidovì algoritmu. A taky o tom, jak NSD a nsn urèit z rozkladu nasouèin prvoèísel.Taky jsme dìlali Bezoutovu vìtu, podle ní¾ pro ka¾dá a, b existují x a y taková,¾e (a; b) = ax+ by, a postup, jak tato x a y najít za pomoi Euklidova algoritmu.Pøíklady-1. Doka¾, ¾e 1 + 2 + 22 + � � �+ 2n = 2n+1 � 1.0. Urèi nejvìt¹ího spoleèného dìlitele (84; 33) a vyjádøi jej podle Bezoutovy vìty.1. Doka¾, ¾e 1 + 2 + 3 + � � �+ n = n(n+1)2 .2. Doka¾, ¾e pro ka¾dé elé èíslo n platí 5 j n5 � n.3. Spoèti (163, 238). Najdi x, y tak, aby (163; 238) = 163x+ 238y.4. Rozmysli si, proè Euklidùv algoritmus funguje. (HINT: Doka¾, ¾e (a; b) =(a; b� a).)5. Spoèti (263 � 1; 298 � 1).6. Doka¾, ¾e pro nenulová èísla a; b platí ab = nD, kde n je jejih nejmen¹íspoleèný násobek a D jejih nejvìt¹í spoleèný dìlitel.7. Pro která n n+ 1jn2 + 1?8. Najdi v¹ehna n 2 N taková, ¾e mezi èísly n+ 1; n+ 2; : : : ; n+ 10 je nejvìt¹ímo¾ný poèet prvoèísel.9. Pro ka¾dé n > 2 existuje prvoèíslo, které le¾í mezi n a n!.Tì¾¹í pøíklady1. Existuje nekoneènì mnoho prvoèísel tvaru 3k + 2.2. Kolik je (22n + 1; 22m + 1)?3. Existuje nekoneènì mnoho n takovýh, ¾e nj2n + 1.
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