
7. vièení (17. dubna 2008)Co jsme dìlali?De�novali jsme kvadratiké zbytky a nezbytky a Legendrùv symbol �ap�. Uvedlijsme si jeho základní vlastnosti a zákon kvadratiké reiproity, který umo¾òujeLegendrùv symbol jednodu¹e poèítat.Pøíklady0. Kolik má kongruene x2 � 23 (mod 113) øe¹ení?1. Spoèti � 3171�.2. V závislosti na prvoèíslu p urèi hodnotu � 3p�.3. Kolik má kongruene x2 � 37 (mod 91) øe¹ení (pozor, 91 není prvoèíslo)?4. Buï p prvoèíslo. Doka¾, ¾e Pp�1a=1 �ap� = 0.5. Buï p prvoèíslo. Doka¾, ¾e �ap� � a(p�1)=2 (mod p).6. Najdi v¹ehny kvadratiké zbytky modulo 15.7. Buï p prvoèíslo. Oznaème M = frj1 � r � p � 1; r je kvadratiký zbytekmodulo pg a X souèin v¹eh prvkù mno¾iny M . Doka¾, ¾e pokud p � 1 (mod 4),pak X � �1 (mod p), a ¾e pokud p � �1 (mod 4), pak X � 1 (mod p).8. Buï p lihé prvoèíslo a a èíslo nesoudìlné s p. Doka¾, ¾e a je kvadratikýzbytek modulo pl právì tehdy, kdy¾ �ap� = 1.9. Kolik je kvadratikýh zbytkù modulo pøirozené èíslo m?


