Pisemka z Teorie ¢isel a RSA, 31.3.2006

1. priklad (5 bodi)
Najdi cel4 ¢isla a, b takova, ze (112,371) = 112a + 371b.

2. priklad (5 bodi)
Vyjadii ¢islo % jako Fetézovy zlomek.
3. priklad (5 bodu)

V zévislosti na celém ¢isle n urdi, kolik je (2n +3,n+ 7).

4. priklad (5 bodi)
Uréi, jaky zbytek dava ¢islo 734 po déleni 17.

5. priklad (5 bodi)
Doka#, Ze pro kazdé pfirozené n je (n+1)" =1 (mod n?).

6. priklad (5 bodi)
Vyjadii ¢islo v/6 jako fetézovy zlomek.

7. priklad (5 bodi)
Rozhodni, jestli plati: Jsou-li ¢isla p a p?+2 prvocisla, je prvocislem i ¢éislo p®+2.

8. priklad (5 bodi)
Definuj Eulerovu funkci ¢(n). Pfimo z definice dokaz, Ze n je prvodislo, prévé
kdyz ¢(n) =n — 1.

9. priklad (10 bodi)
Urdi, jaky zbytek po déleni p dava ¢islo

2 11+

I el
kde s¢itdme ptes vSechny k-prvkové podmnoziny mnoziny {1,2,...,p — 1}.

VsSechny pfiklady klidné pis na jeden papir, jen se, prosim, snaz o to, abych poz-
nal, kde konéi jeden a zacind druhy (vysledky pocetnich ptikladt nejlépe vyrazné
oznac). U kazdého piikladu sviij postup aspoii trochu vysvétli; zkus se taky neza-
pomenout podepsat. K ziskani zapoctu je potieba aspon 30 bodda.

Preju hodné $tésti, pfijemnou zadbavu pfi feSeni a krasné jaro...



